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Exercice 1

1
Uﬂ = =-
Soit la suite réelle U définie sur M par : 2 N
= — YN e
n+1 1+|:UFI:]2
. .. . 2x
1) a) Etudier le sens de variation sur R de la fonction f:x — e

b) En déduire que Yn € N on a: = =U,=1
)

¢) Montrer que la suite U est convergente.
l:l) Déterminer la limite de la suite U,

2) Soit les suites I et § définies sur M par: V, =1-U, et

a) Montrerque Vn E Mona: 0=V, = EF“
1 23"
b) En déduire que YR EN ma: 0=, < E(E)

s 5 PAE
¢) En déduire que YR E Nona:0 =<5, < 6-[1 — (-) ]

" 5 . 5
l:l) Déterminer alors : lim =
fi—++m T

Exercice 2

U,=1
Soit la suite réelle U définie par : Yn e M*
F {um = /30,

1) Montrer queVYn € N* ona:0=< U, < 3.
2) Montrer que la suite U est eroissante.
3} En déduire que la suite I est convergente et déterminer sa limite.

Exercice 3

Soit la suite réelle U définie sur N* par U, =1+ %—i— %-1— +%
1) Montrer que la suite U est eroissante.

2) Montrer que Vn = 1ona: Uy — Uy, a%

3) En déduire que la suite U n’est pas majorée.

4) Déterminer la limite de la suite U.

Exercice 4

Soit les suites (U,,) et (V) définies sur N par :
Up=0:Vo=1Vn€ENona:Up, =220 e Vy,, =200

1) Caleuler U; et Vi
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2) Montrer. par récurrence. que Yn E M ona: Uy, =V,
3) Montrer que la suite (U,)) est croissante et que la suite () est décroissante.
4) Montrer que les suites (Uy,) et (V) sont convergentes et quelles admettent la méme limite.
5) Soit la suite (W) définie sur M par : W, = 9U, + 5V,
a) Montrer que I:Wn) est une suite constante.
b) En déduire la valeur de la limite commune des suites (U,) et (1;,).
Exercice 5

Up+1
z

Soit la suite (U) définie sur N par : Uy =

i . . = i d
]} Dans cette queslion on suppose que UU COSX ounX E ]{:' » 2[

a) Montrer que ¥n € M on a : U,, = cos (zin)

]J} En déduire la limite de la suite (U,).
1) Dans cette question on suppose que Uy € ]o,1]
a) Montrer queVYn E Mona:0< U, <1
].l] Montrer que la suite (Un) esl monotone.
¢) En déduire que la suite (Uﬂ) est convergente et caleuler sa limite.

Exercice 6

-1

Soit la suite (U,,) définie sur M par: Uy =2 etVn€MNona: U, , = U

1) a) Montrer par récurrence que Vit € Mona: U, = 1
b) Montrer que la suite (U,,) est décroissante.

¢) En déduire que la suite (U,)) est convergente et caleuler sa limite.

2Up=2
2Up—=1

2) Soit la suite (¥,) définie sur M par: V;, =

a) Montrer que (V,) est une suite géométrique de raison qg=

=

b) Exprimer ¥, puis U}, en fonction de n
¢) Retrouver la limite de U,,.

3) a) Montrerque YnE Nona: Uy —1 = %(Un -1)

1

b) Montrer par récurrence que Vn € Nona: U, — 1< o

¢) Retrouver alors la limite de U,,.
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