Série n°1 LIMITES ET CONTINUITE
NOMBRES COMPLEXES

4° SC & TECH
Exercice 1 _ Déterminer le domaine de définition de chacune des fonctions suivantes.
1 1
x)=vV3x—5 X = —
A= s 0=V A= [ N
W= |22 0 =G DD s 0=t A =t
fsx—_x+16,f6x— x=2)(-2x+4) ; f(0)=——7; folx)=tanx
x2 —
fo(x) = =2 s fio() =Vx2=2x+1; fi1(x) =v3xFkx +1
Exercice 2 _ Les questions de cet exercice sont indépendantes. \
1) Soit la fonction f définie sur IR; (x) = X\ stx=2
) Soit la fonction f définie sur IR} par f(x) = 4 0<x<2 \
Montrer que f est continue en 2.
—3x+4 ; \
TR Six <—4
2) Soit la fonction h définie par h(x) = L si—4<x<i
x—2 -
bx? si x>1

Déterminer les réels a et b pour que h soit continue en <4et en 1.

(x—1)2 x £ 1
3) ondonne f(x) = { PEETEEL
0 six=1
a) Etudier la continuité de f a droite et & gauche en 1.
b) La fonction f est-elle continue en 1.
c) Lafonction f est-elle continue sur IR
. . e Y ‘ Vi—21 six>4
4) Soit/la fonction \f définie\sur IR par f(x) = x
(x+k)? six<4

Déterminer la(les) valeur(s) du réelk pour que f soit continue sur son domaine de définition.

Exercice 3 _ Calculer les limites suivantes si elles existent.

oo x2+x-2 . 3x%2—x-2 . Va2 +1—+2x o 1+1
) Jim, 2x% +3x—2 Xt 20 + 1+ 22 ) lim x—1 ) i x
x + 2vx 1 1
5) lim (Va2 +2x~x) 6) lim -1 7)1355"(x2—16 \/E—z) R e T

1 2 — 2
. ; 2 _ _
Exercice 4 _ Soit la fonction f: x = —x+3
- [x2+x—6|

1. Démontrer que f est définie sur ]—oo; =3[ U ]—3; 2[ U ]2; +oo.
2. Déterminer I'expression de f sur son domaine de définition (sans valeur absolue).

3. Montrer que f est prolongeable par continuité en -3 et déterminer son prolongement.

Indication : On pourra remarquer que x + 3 = —/(x + 3)2 pour x < =3
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Exercice 5 _Les questions sont indépendantes.

1) Déterminer la forme cartésienne de chacun des nombres complexes suivants

3—i b)\/§—i . (5 + 2i)(2 - 30)

a ) . ) ) d =1+ =
) 1 +i i 2i +/5 )
. ' -1
2.a) Soit z et z' deux nombres complexestelsque z # 1 etz = % .

’

z —1 .
Montrer que Py est réel

b) Démontrer que V zetz € C tel que |z| = |z'| = 1 et 1 + zz' # 0, le nombre complexe

A est réel
T 1427’

3. Le plan est muni d’un repére orthonormé direct (0, 4, ¥)
\

. . . . +2 A )
a) Déterminer et construire 'ensemble des points M d’affixe z tels que 2—_—[\ soit reek:

1
b) Déterminer et construire I'ensemble des points M d’affixe z tels que 3

=2i .. o
Y soit imaginaire pur.
\ L
Exercice 6 _ Déterminer le module et un argument de chacun des nombres complexes suivants puis les

mettre sous la forme exponentielle :

!

! . n . ~n Z Z
z=V3+i;z =1—i; z2"=iV3—152°;.z7 ; 2" ; = ; (5)*
z

Exercice 8 : Choisir la bopnetéponse a chacune des questions suivantes

\
QUESTIONS a b c
1 La fofme‘algéhrique du nombre complexe V3e's est 313 1+iv3 3+iV3
2 2 2
2 | un argument du noemibre complexe (1+iV3)i est T T _r
6 2 3
3 2in 1 2
Le module du nombre complexe 1+ e 3 estégala V2
4 | L’ensemble des points M d’affixe z tels que un singleton] une droite un cercle
(z-0D)(Z+i)=1est
5 | z vérifie z + |z] = 6 + 2i , 8 . 8 . .
alors I'écriture algébrigue de z est —37 2i —3 + 2i 3 + 2i
6 | Im(z) est z+zZ zZ—2Z zZ—Z
2 21 2i

Limites et Continuité & Nombres complexes |Hani SAYHI

WW o 4 S0l



