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Soit U la suite définie sur IN par U

Exercice1 

n = e-n+1

1) Montre que 𝟎 < 𝑼𝒏 ≤ 𝒆    ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵 

 pour tout entier n. 

2) Montrer que U est une suite géométrique dont on précisera la raison q. 

3) Calculer 𝐥𝐢𝐦𝒏→+∞ 𝑼𝒏  

Soit f la fonction définie sur [0 ,ln(2)] par :f(x) =
𝒆𝒙

𝒆𝒙+𝟐
 

Exercice2 

1) Calculer f’(x) ; f’’(x) 

2) Etudier f’ .En déduire que
𝟐
𝟗
≤ 𝒇′(𝒙) ≤ 𝟏

𝟒
  pour tout x   ∈ [0,ln2] 

3) Etudier f .En déduire un encadrement de f sur [0 ,ln2] 

4) Soit 𝝋(x) = f(x)-x 

a- Etudier 𝝋 sur [0,ln2] 

b- En déduire qu’il existe un seul réel x0 ∈ [0,ln2] tel que f(x0 ) = x

c- Déterminer le signe de 𝝋 (x) sur [0, ln2] 

0 

5) Montrer, à l’aide du théorème des accroissements finis que :                

|𝒇(𝒙) − 𝒙𝟎| ≤ 𝟏
𝟒

|𝒙 − 𝒙𝟎|  ∀ 𝒙 ∈ [𝟎, 𝐥𝐧𝟐] 

      II°/ On considère la suite (tn) définie par : t0=0 et tn+1 =f(tn

      1) Calculer t

) ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵 

1

         2) Montrer, par récurrence que :  

  

            a) tn ∈ [𝟎, 𝐥𝐧𝟐] ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵 

                    b) |tn – x0

        3) En déduire que la suite (t

|≤ �𝟏
𝟒
�
𝒏

 ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵 

n) est convergente et calculer sa limite. 
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        4) Déterminer le plus petit entier n tel que |tn-x0| ≤  10—5 

 

. 

Soit U la suite définie sur IN par 𝑼𝒏 = ∑ 𝒏𝟐

𝒏𝟑+𝒌
𝒌=𝒏−𝟏
𝒌=𝟎  

Exercice3 

1)Calculer U1 etU

2)Montrer que 
𝒏𝟐

𝒏𝟐+𝟏
 ≤  𝑼𝒏 ≤  𝒏𝟑

𝒏𝟑+𝟏
 ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵. 

2. 

3)En déduire la limite de la suite( 𝑼𝒏) 

1) Soit f la fonction définie sur [𝟐; +∞[ 𝐩𝐚𝐫 𝐟(𝐱) = 𝟐
𝐱

+ 𝐱
𝟐
 

Exercice4 

a)Etudier les variations de f sur [𝟐; +∞[. 

b)Montrer que 𝟐 ≤ 𝒇(𝒙) ≤ 𝟐√𝟐 ∀ 𝒙 ∈ [𝟐;𝟐√𝟐]. 

c)Montrer que f(x)≤ 𝒙 ∀ 𝒙 ∈ [𝟐;𝟐√𝟐]. 

2)Soit V la suite définie sur IN par V0 = 𝟐√𝟐 et Vn+1 =f(Vn

a)Montrer que 𝟐 ≤ 𝑽𝒏 ≤ 𝟐√𝟐  ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵. 

 ) ∀𝒏 ∈ 𝑰𝑵. 

b)Montrer que la suite V est décroissante. 

c)Justifier que V est une suite convergente et déterminer sa limite. 


