Prof : Série d’éxercices de ||Niveau : toutes les
Bouzouraa.Anis (suites réelles) sections

Exercicel

Soit U la suite définie sur IN par U, = e™* pour tout entier n.

1) Montreque 0 < U, <e VnelIN

2) Montrer que U est une suite géométrique dont on précisera la raison q.
3) Calculer lim,,_, ., U,

Exercice2 ¢ S
e* \

Soit f la fonction définie sur [0,In(2)] par :f(x) ==

1) Calculer f'(x) ; f’(x)

2) Etudier f’ .En déduire que% <f'(x) < % p ut x‘ 0,In2]
]

3) Etudier f .En déduire un encadrementde r
4) Soit ¢(x) = f(x)-x \
a- Etudier ¢ sur [0,In2] Q

b- En déduire qu’il exist el Xy € [0,In2] tel que f(x, ) = X,
c- Déterminer le sig %ur [0, In2]
i t

5) Montrer, a reme des accroissements finis que :

|f(x)— x¢| < ol Vx€[0,In2]
sidere la suite (t,) définie par : t,=0 et t,,,; =f(t,) Vn € IN
1) Cal t,
2) Montrer, par récurrence que :
a)t, €[0,In2]vn € IN
1 n
b) It.—xo|< (3) ¥nelIN

3) En déduire que la suite (t,) est convergente et calculer sa limite.
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4) Déterminer le plus petit entier n tel que |t,-x,| < 107°.

Exercice3

. . sge - k=n-1 n*
Soit U la suite définie sur IN par U,, = }:i=¢ =k
1)Calculer U, etU,,

.nZ < < n3

2)Montrer que —— < U, < —— Vn € IN. °
3)En déduire la limite de la suite( U,,) \
Exerciced

1) Soit f la fonction définie sur [2; +oo[ par f(x) = % +
a)Etudier les variations de f sur [2; +oo]. %‘
b)Montrer que 2 < f(x) < 2V2Vx [%

c)Montrer que f(x)< x Vx € [2;2 \

2)Soit V la suite définie sur 2etV,,,=f(V,)Vn € IN.

a)Montrerque 2 <V IN.

b)Montrer que la suite Westidecroissante.

c)Justifier que @

uite convergente et déterminer sa limite.
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