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EXERCICE n°1)( 9pts ) 

Soit la suite (𝑈𝑛) définie sur IN* par {

  

  
   𝑈0  =   0               

   𝑈𝑛+1 =     
2𝑈𝑛   +1

2+𝑈𝑛
   

 

1)a- Calculer 𝑈1  𝑒𝑡 𝑈2. 

   b-Montrer que la suite ( 𝑈𝑛) ni arithmétique ni géométrique. 

2)a- Montrer par récurrence  que  pour tout entier naturel n :    0 ≤𝑈𝑛 ≤ 1. 

    b-Démontrer que la suite ( 𝑈
𝑛
) est croissante. 

3) on pose la suite ( 𝑉
𝑛
) définie par 𝑉𝑛 = 

𝑈𝑛−1

𝑈𝑛   +1
 

a- Démontrer que la suite ( 𝑉
𝑛
) est une suite géométrique dont on précisera le premier terme et 

de raison q = 
1

3
. 

b – Exprimer 𝑉𝑛en fonction de   𝑛. ;puis en déduire que  𝑈𝑛 =  
1−(

1

3
)𝑛

1+(
1

3
)𝑛

        

  𝑐 − 𝐶𝑎𝑙𝑐𝑢𝑙𝑒𝑟 lim
𝑛→+∞

𝑈𝑛    𝑒𝑡    lim
𝑛 →+∞

𝑆𝑛    𝑜𝑢  𝑆𝑛 = ∑ 𝑉𝑘

𝑘=𝑛

𝑘=0

 . 

EXERCICE n°2) 

L’espace (ξ) est muni d’un repère orthonormé (𝑂 ; 𝑂𝐼⃗⃗⃗⃗  ;  𝑂𝐽⃗⃗⃗⃗ ) ; on considère les points 

𝐴(1 ;  −1 ; 0) ; 𝐵 ( 2 ; 0 ; 1 ); 𝐶 ( 0 ;  −1 ;  1 ) 𝑒𝑡 𝐷 ( 2 ; − 
5

2
 ; 2 ) .  

1)a- Montrer que  ABC est un triangle rectangle en A. 

    b- Calculer 𝐷𝐵⃗⃗⃗⃗⃗⃗  . 𝐷𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ 𝑝𝑢𝑖𝑠 𝐵𝐷 𝑒𝑡 𝐷𝐶 𝑒𝑡 𝑒𝑛 𝑑é𝑑𝑢𝑖𝑟𝑒 Cos 𝐵�̂� 𝐶 

2) a- Calculer l’aire de triangle ABC. 

   b- En déduire la distance de point A par rapport au droite ( BC ). 

3) On pose I = B ∗ C  et on note ( 𝑃 ) = 𝑙𝑒 𝑝𝑙𝑎𝑛 ( ABC ) 

 a- Montrer que la droite ( ID ) perpendiculaire au plan( 𝑃 ). 

 b- En déduire  que le plan ( 𝑃 ) d’équation cartésienne :   𝑥 − 2𝑦 + 𝑧 − 3 = 0 . 

 



 

4) Soit la droite  (∆): { 
𝑥 = 1 − 3𝛼

𝑦 =        1 − 𝛼
𝑧 =    5 +   2 𝛼

  ;  𝛼 ∈ ℝ  

 a- Montrer que (∆ )  et le plan ( ABC ) sont sécantes . 

 b- Déterminer les coordonnées de point E =( 𝑃 )∩ ∆. 

  c- Montrer que A ; B et E sont alignés.  

5) Soit le plan ( 𝑄 ) contenant ∆  et perpendiculaire au plan ( 𝑃 ) 

 a- Donner deux vecteurs directeurs de ( 𝑄 ) 

 b- En déduire une équation cartésienne de plan( 𝑄 ) 

c- Déterminer ( 𝑄 )  ∩ ( ID ) et en déduire que les deux droites   ∆ et ( ID ) sont non-coplanaires.  

 

 


