Mathématiques

Exercice N°1

U0=1

Soit la suite 2
{Un+1 = Un + Z

1- Montrer que pour tout entier naturel n U,>0

2- a-Monter que U2, ; — U2 > 4
b-Déduire que U,, > 2v/n
c-Déterminer alors la limite de la suite U,

3- Soit la suite V,, définie sur N*parV,, = U2, — U2
a- Monter que pour tout n € N*V, < 4 +%
b- Déterminer alors la limite de 1,

4- a-Montrer que que pour tout n> 1 ;% <Vvn-—+Vn-1
b-Déduire que Z’,ﬁi’f% < 2Vn

5- Soit la suite S définie sur N*S, = Y¥=1 v,
a-Monter que S,, < 4n + 2+/n

. Up?
b-Calculer alors lim,, , ; o, -

Soit la fonction f définie sur R \ {1} par

f(x) =+/x2=2x +xsix<0

Vaxsinigh)
fx) = Tlx si x€]0, +oo[ \ {1}
1-a-Montrer que pour tout réel de ]0,1[% <flx) < —x‘/i

b-Monter que f(x) continue en 0
c-Déterminer lim,,_, f(x); lir_P F(x) ; im0 vVx f(X)
X—>1+00

2-On suppose que g(x)=M et h(x) = Smxﬂ et k(x) = %

a-Montrer que pour tout x € ]0, +oo[ \ {1} f(x)=k(x).(hog)(x)

b-En déduire que f(x) admet un prolongement par continuité en 1
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Le plan complexe est rapporté & un repére orthonormdé (( J, T, T)
1. (a) Vérifier que (1 — 5?'}2 =—24 — 1k
(b) Résoudre dans C I'équation 2* + (3 — i)z + 8 +i =10

2. Soient A, B et (' les points d’affixes respectives z4 = -2+ 3i,zg=—-1—-2iet zp =4 —1

(a) Placer les points A; B et C
(b) Montrer que le triangle ABC' est isocéle et rectangle .
(¢) Déterminer affixe du point D pour que ABC'D soit un carré

3. Soit (T') l'ensemble des points M d'affixe 2 tels que |z — 1 — i| = /13.

(a) Déterminer U'ensemble (T7) .

(b) Que représente I'ensemble (I') pour le carré ABCD 7 construire (T') .
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