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EXERCICE 4 :          
Soit � la fonction définie sur [0, +∞[ par : �(�) = √�� − 1

�
 et (C) sa courbe représentative 

dans un repère orthonormé (O,I,J).                    

1) Calculer ��� �(�)
�⟶�∞      

 et ���
�(�)

�
�⟶�∞      

. En déduire une interprétation géométrique.   

2) a) Calculer lim
�(�)

�
�⟶��      

 . En déduire une interprétation géométrique.    

    b) Montrer que � est dérivable sur ]0, +∞[ et calculer �′(�).    

    c) Dresser le tableau de variation de la fonction �.      

3) Tracer la courbe (C).           

4) a) Montrer que � admet une fonction réciproque (notée ���) définie sur un intervalle J 

        qu'on précisera.           

    b) Etudier la dérivabilité de ��� sur l'intervalle J. Calculer (���)’ (1)   

    c) Tracer dans le même repère la courbe (C') de ���      

    d) Expliciter ���(�) pour tout � ∈J.        

              

EXERCICE 5 :      

Soit la fonction � définie sur IR par �(�) =
�

��√����
 

et voici ci-contre son tableau de variation sur [0,1] et (��) 

une suite réelle définie sur IN par : �� = 1 et ���� = �(��) 

1) Montrer que �(�) ≤ � pour tout � ≥ 0.    

2) a) Montrer que pour tout n ∈IN, on a : 0 < �� ≤ 1          

    b) Montrer que la suite (��) est croissante.            

    c) En déduire que la suite (��) est convergente et calculer sa limite ℓ.   

3) Pour tout � ∈ ��, on pose �� = ∑ (−1)���
�
���   ,  �� = ���  et  �� = �����       

    a) Calculer :  �� et ��               

    b) Montrer que les suites (��) et (��) convergent vers la même limite L.       

    c) Montrer que 2−√2 ≤ L ≤ 1         

              

              

              

              

              

              

              

              

               

 

 

              

              

 


