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DEVOIR DE MAISON N°1

EXERCICE N1:

4x

Soit la fonction f définie par : f(x) = T

1) Etudier la variation de f sur [0,+o[

2) Soit la suite U définie par Up = let Un+1 = f(Un )
a) Montrer que pour toutn€eIN :1 < U, <2
b) Montrer que U est croissante

c) Montrer que est convergente et calculer sa limite

3) a) Montrer que pour tout n€ IN :|Up,; — 2| < g |U,, — 2|
b) En déduire que pour tout n€ IN : |U, — 2| < (g)"

c) Retrouver la limite de la suite U

EXERCICE N2:

. 1 2
On donne la matrice A= (3 B 1)
1) a) Calculer A?
b) En déduire la matrice inverse A"lde A
2) Calculer les matrices A3, A*, AS et A®

3) Montrer que pour tout entier naturel non nul n on a :
A =711, ; (oul, est la matrice unité d’ordre 2) et ATl =747

EXERCICE N3:

-3 1 1 1 1 1
Soit les matrices A={ 1 -3 1 |Jet B=[1 1 1

1 1 =3
1) Montrer que A est inversible.

2) Déterminer la matrice A?
3) a) Vérifier que A2 +5.A+4.1; =0 ; ou 8 est la matrice nulle d’ordre 3.
b) En déduire la matrice inverse A™! de A.

—3x+y+z=1
5) On considére le systéme S : { x—=3y+z=0 ; (xy2€IR®
x+y—-3z=1

a) Ecrire S sous la forme matricielle.
b) Résoudre alors dans IR3 le systéme S.

6) Reprendre la résolution du systéme S dans IR® par la méthode de Cramer.

BN RN N

Devoir de maison N°1 w W L 2012



EXERCICE N4:
I/1) Résoudre dans C I’équation z? —2(1+2i)z—2+4i=0
2) On considére dans C le polynéome P(z)= z3 — 2(1 + 3i)z% + 2(4i — 5)z + 8 + 4i
a) Montrer que I’équation P(z)=0 admet une solution imaginaire pure z, qu’on
déterminera.

b) Déterminer les complexes b et c tels que P(z)=(z—2i)(z?+bz+c) V z € C.
c) Résoudre alors dans C I’équation P(z)=0
II/ Le plan complexe étant muni d’un repére orthonormé direct (O , u, V).
1) Placer les points A, B, C et D d’affixes respectifs 1+i , 2+2i , 1+3i , 2i

2) Montrer que le quadrilatére ABCD est un carré.
Z—1+i

3) Déterminer 'ensemble A des points M d’affixes z tels que | | =1

iz+3-i

EXERCICE N&:

Soit la fonction f : x+— x3-3x% +1
1) Etablir le tableau de variation de la fonction f.
2) Montrer que I’équation f(x)=0 admet une unique solution § dans [0,2].
3) Montrer que I’équation f(x)=0 admet une unique solution y dans [2,+x.
4) a) Montrer que I’équation f(x)=0 admet dans IR exactement trois solutions «a,f ety.
Vérifier que —1 <a <0 etque 2<y<3.
b) En déduire le tableau de signe de f(x).

EXERCICE N6:

(O, 7, J) étant un repére orthonormé du plan, la ©
courbe (C) ci-contre représente une fonction f définie

sur IR*, les droites (4) : y=x et ’'axe (O, j ) sont des

asymptotes a (C). La courbe (C) admet au v(-wo)une

branche parabolique de direction celle de (O, 7). A

1) Dresser le tableau de variation de f. (On demande
les limites aux bornes et le signe de f ’(x))

2) Déterminer les limites suivantes : ling [f(x) —x] ;
X—+o0
[(C9 ISP EU .
x—>n—1w X ’X1_1>Toof(x) ’ hrf[l +f(tanx)

x—(=
2

3) Déterminer limage par f de chacun des intervalles suivants :

]-OO’-l] ; ]-OO’ O[ et ]O,+OO[
g(X) _ X—2cos(1x) six<1
4) Soit la fonction g définie sur IR par : e (Z_XJ;?) _
g(x) = -0 six> 1

On note h la fonction définie par : h=g o f
a) Montrer que g < g(x) <1 pour tout x<1.

b) En déduire limg(x) . Calculer alors limh(x)

X—>—00 x—0*t

c) Montrer que la fonction g est continue en 1.
d) Montrer que la fonction h est continue sur|0,+ox].
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