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REVISION BAC MATHEMATIQUES 2011

EXERCICE 1 :
1. at b sont des entiers naturels tels que

PGCD (a + b, ab) = p2, p étant un entier naturel premier.
1.1 Montrer que p? divise a2

On remarquera que a2 = a(a + b) — ab.

- 1.2 En déduire que p divise a.
» 1.3 Montrer que p divise b.
= 1.4 Déemontrer que PGCD (a, b) = p ou PGCD(a, b) = p2
= 2. On cherche a déterminer les entiers naturels a et b tels que PGCD
- (a+b, ab) = 49 et PPCM (a, b) = 231.
. 2.1 Soit a et b deux tels entiers. Montrer que PGCD (a, b) ne peut étre 49, mais est
"égala 7.
» 2.2 Quelles sont les solutions du probleme pose.
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- EXERCICE 2 :{&
° Soit ABCDEFGH un cube tel que (A,AB , AD, AE) est un repere orthonorme direct
= de I'espace.
| est le milieu de [EF] et J le centre du carré ADHE.
1. a) Démontrer que : IGAIA= BJ.
b) En déduire I'aire a du triangle IGA.
2. a) Calculer le volume v du tétraédre ABIG.
b) En déduire la distance d du point B au plan (IGA)

EXERCICE 3

Dans I'espace rapporté a un repéere orthonormé direct (O ;?,T, E), on consideére les
points :
A(1;2;0),B(2;1;3),C(3; 3; 1), D(5,-3; -3) et E(-3; 7, 3).

1) Trouver une équation du plan (P) déterminé par A, B et C.

2) Déterminer un systéme d’équations paramétriques de la droite (DE).
3) Démontrer que (P) est le plan médiateur de [DE].

4) Démontrer que (BC) est orthogonale a (DE).

5) a- Calculer l'aire du triangle BCD.
b- Calculer le volume du tétraédre ABCD et déduire la distance de A au plan BCD.
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EXEDRCICE 4

Dans le tableau suivant, une seule des réponses proposées a chaque question est
correcte.

Ecrire le numéro de chaque question et donner, avec justification, la réponse qui lui
correspond.

. Réponses
N© uestions
Q a b C d
Si * est un argument
6 _x il _5m il
1 |dez, alorsun 6 6 6 6
argument de —est:
z
. i
2 | Siz=-y3+e6, alorsla 5n., T, _m _5m.
forme exponentielle de e 6 e J3e 6 e 6
z est:
Si z et z' sont deux
nombres complexes 1 3 5
tels que |z|=2 = = =
3 9 1| | 1 2 2 2
et z=z-= , alors |z'|=
Z
Si z est un nombre V2
4 | complexe tel que 22 2 J2 2
|z|=+/2, alors |z+iz|=
EXERCICE 5

Le plan complexe est muni d’'un repére orthonormé direct (O ; u : V).

Soit z le nombre complexe non nul défini par sa forme exponentielle z=re'“ dont le conjugué est
notéz.

2
. : g : 1 z
On considere les points A, B et C d'affixes respectives zp =z, zg == et zo =—
z Z
1- Déterminer la forme exponentielle de chacun des nombres zg et zc enfonctionde r et «.

2- Déterminer, en fonction de [1, une mesure de 'angle(OB ; OC ). En déduire les valeurs del’
pour que O, B et C soient alignés et que O appartienne a [BC].
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3- On suppose dans cette partie que [] E% .
a) Veérifier que zg xZ¢ =-1.

b) Soit D le point d’affixe zp telle quezp=—

N| |~

Calculer chacun des nombres zg — zp et zp — z¢ en fonction de r et montrer que les
droites (BD) et (AC) sont paralleles.

c) Démontrer que ABDC est un trapeze isocele.

EXELRCICE 6

- -
On donne un triangle ABC tel que AB=6, AC=4 et (AB; AC)= g (2n).

Soit | le projeté orthogonal de A sur (BC).

1- Soit h ’'homothétie de centre | qui transforme C en B.
Construire I'image (d) de la droite (AC) par h.
Déduire I'image D de A par h.

2- Soit S la similitude qui transforme A en B et C en A.
a) Déterminer le rapport et un angle de S.
b) Déterminer 'image par S de chacune des deux droites
(Al) et (CB). En déduire que | est le centre de S. |
c) Déterminer I'image de (AB) par S.
En déduire que S(B) = D.

3-a) Déterminer la nature et les éléments caractéristiques
de SoS. C A
b) Montrer que SoS(A) = h(A).
c) Montrer que SoS = h.

4- Soit E le milieu de [AC].
a) Déterminer les points F et G tels que F = S(E) et G = S(F).
b) Montrer que les points E, | et G sont alignés.

EXERCICE 8
A- Soit g la fonction définie sur IR par g(x):3x+w/9x2 +1 et (G) sa courbe
représentative

dans un repére orthonormé .
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ptote a (G).
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1) a- Calculer lim g(x) et montrer que la droite d’équation y = 6x est une
X—>+00

b- Montrer que I'axe des abscisses est une asymptote a (G) en — «.
2) Vérifier que g est strictement croissante sur IR.
3) Tracer la courbe (G).

B- Soit f la fonction donnée par f(x) =In (g(x)) et (C) sa courbe représentative dans un
autre
- -
repére orthonormé (O; i, j).
1) a- Justifier que le domaine de définition de fest IR .
b- Calculer f(x) + f(-x) et prouver que O est un centre de symétrie de (C).

2) a- Vérifier que f'(x):;

9x2 +1
b- Ecrire une équation de la tangente (d) en O a (C).
c- Montrer que O est un point d’inflexion de (C).
3) a- Calculer lim f(x) et vérifier que lim f(x) =0.
X —>+00 X—>+w X

Déduire lim f(x) et lim m
X — —o0 X—>—oo X

b- Dresser le tableau de variations de f.

4) a- Tracer la droite (d) et la courbe (C).
b- L’équation f(x) = x admet trois racines dont 'une « est positive.
Montrer que 2,7 < o <2,9.

5) a- Démontrer que la fonction f admet sur son domaine de définition une fonction
oque h

- =

et tracer sa courbe représentative (H) dans le repére (O; i, |

).

b- Montrer que h(x):é(ex —e %),

6) On suppose que o = 2,8.
Calculer l'aire des deux régions du plan limitées par les deux courbes (C) et (H).

EXFRCICE 9
Soit f la fonction définie , sur] 0 ; + oo[, par : f(x) = (Inx)2 +2Inx - 3.
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On désigne par (C) la courbe représentative de f dans un repere orthonormé
- -

1) a- Calculer lim f(x).
X—>+00

b- Calculer Iimof(x) et en déduire une asymptote a (C).
X—

2) Déterminer les abscisses des points d’intersection de (C) avec I'axe des abscisses

3) a- Calculer f'(x) et dresser le tableau de variations de f.
—2Inx

b- Vérifier que f'(X) = 5
X

; montrer que (C) admet un point d’inflexion | et écrire

une équation de la tangente (d) a (C) en I.

4) Tracer la droite (d) et la courbe (C).
5) a-Démontrer que la fonction f admet sur [1 ; + oo[ une fonction réciproque g et
déeterminer le domaine de définition de g.

b-Verifier que A( 5 ; e? ) est un point de la courbe représentative (G) de g et écrire
une équation de la tangente a (G) en A.
6) Déterminer graphiquement , suivant les valeurs du réel m, le nombre des racines
de
I'équation (Inx)2 +2Inx=m.
7) La courbe (T) ci-dessous est la courbe représentative , sur[1 ; + oo[, d’'une
primitive F de la fonction f .

A

! (T)

a-Ze
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Calculer 'aire du domaine limité par la courbe (C) , 'axe des abscisses et les
droites
d'équationsx=1etx=e.

Youssef boulila Page 6

gooogopoopboggogo0oo0oboboboooooo0o0oboooobo0oobooooOo0OoOoOOoOOoOOoOOoOOoOoOoOOoODO0 0000000000000 00000 O0ODOOOoOoODLOOoOoOoOoOooaogao
e I I I 1 s o o o o o A o o o

O0Oo0oo0ooooooooooodaoao OO0Oo0Do0Oo0Oo0ooDooooooooag



