YOUSSEFBOULILA SERIE DE REVISION 4M
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EX1 On considére la fonction: f(x) = X(—i()j6
X —

1)a) Etudier les limites de f aux bornes de son ensemble de définition
b)i) Donner une équation des asymptotes au graphe de f
i) Etudier la position du graphe de f par rapport a son asymptote horizontale
c) Dresser le tableau de variation de f

2) Construire les asymptotes et le graphe de f

) b
3)a) Déterminer les réels a ; b et ¢ tels que: Vx € R—{l} f(x)=a+ c
X

1t (x-1)°
b) Déterminer I’aire du domaine limité par: le graphe de f , I’axe (Ox)
et les droites: x =2 et x =3
c)i) k>3 . Exprimer en fonction de k , A(k) , ’aire du domaine limité par:
le graphe de f , son asymptote horizontale et les droites: x =3 et x =k

i1) Etudier la limite de A(k) lorsque k tend vers +oo

EXII On considére la fonction: f(x) =e™-e*+ 1
1)a) Etudier les limites de f aux bornes de son ensemble de définition
b)i) Donner une équation de 1’asymptote au graphe de f
i1) Etudier la position du graphe de f par rapport a son asymptote
c¢) Dresser le tableau de variation de f
d) Déterminer les coordonnées du point d’inflexion du graphe de f

e) Déterminer une €équation de T, la tangente au graphe de f au point d’abscisse x =0



YOUSSEFBOULILA SERIE DE REVISION 4M

2) Construire I’asymptote, la tangente T, et le graphe de f
3)a) Déterminer ’aire du domaine limité par: le graphe de f , la tangente T,
et ladroite: x=-1
b)i) k<0 . Exprimer en fonction de k , A(k) , I’aire du domaine limité par:
le graphe de f , son asymptote et les droites: x =k et x=0

i1) Etudier la limite de A(k) lorsque k tend vers —oo

1

EXIII . ) —~x
On considére la fonction: f(x)=(3-x)e *

1)a) Etudier les limites de f aux bornes de son ensemble de définition
b) Donner une équation de I’asymptote au graphe de f
c¢) Dresser le tableau de variation de f

d) Déterminer une équation de T; la tangente au graphe de f au point d’abscisse x =3

2) Construire ’asymptote, la tangente T; et le graphe de f
3)a) k>3 . Exprimer en fonction de k , A(k) , I’aire du domaine limité par:
le graphe de f , son asymptote horizontale , et les droites: x =3 et x =k

b) Etudier la limite de A(k) lorsque k tend vers 4+

EX1IV  On considére la fonction: f(x)=1-2In(-2x+ 1)
1)a) Etudier les limites de f aux bornes de son ensemble de définition
b) Donner une équation de I’asymptote au graphe de f
c¢) Dresser le tableau de variation de f
d) Déterminer une équation de T, la tangente au graphe de f au point d’abscisse x =0
2) Construire I’asymptote, la tangente T, et le graphe de f

3)a) Déterminer I’aire du domaine limité par: le graphe de f , I’axe (Ox)
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et les droites: x=-2 et x=-1
b)i) 0<k<0,5 . Exprimer en fonction de k , A(k) , I’aire du domaine limité par:
le graphe de f , I’axe (Ox) et les droites: x =0 et x =k

i1) Etudier la limite de A(k) lorsque k tend vers +oo

EXV  On considére la fonction définie sur [ 0; 2x | par: f: x > 1+ cos x
1) Construire le graphe de f dans un repére orthonormé
. . 1 | o
2)a) Vérifier que la fonction F(x)= 5 X +Z sin2x est une primitive de cos® x

b) Soit S la surface limitée par le graphe de f et les axes de coordonnées

Calculer la mesure du volume du solide de révolution engendré par la rotation de S autour de
’axe des abscisses

EX VI . : s : cos * X
1)a) Déterminer le domaine de définition de la fonction: f(x) = —
sin X

b)i) Démontrer que f est une fonction impaire et périodique de période 2n

i1) Démontrer que le graphe de f admet la droite d’équation: x = 5 comme axe de symétrie

|
|

o3

1i1) Dresser le tableau de variation de la fonction f sur i_ 0;

iv) Construire le graphe de f sur [ - ;@ ]
2
c

2)a) Déterminer lesréels a ; b et ¢ telsque: Vx eR\{ - 1;1} ZX =at ——+——
x" =1 x—-1 x+1

b)i) Calculer I’aire du domaine D , limité par le graphe de f , I’axe des abscisses et les droites

5z . T T
d’équations: x=— et x=—
4 2

b3 2
, oy S cos't
( On effectuera le changement de variable: u=cost , dans I’intégrale : _[ i
7S

3 sSmt
|

|

dt )

o3

i1) Calculer la valeur moyenne de f sur |L E ;

c) Calculer la mesure du volume du solide de révolution engendré par la rotation de D autour de
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cos* t 1
— = -2 +sin’t
sm-t st

I’axe des abscisses ( On montrera que:

T

. . L, 1
puis on effectuera le changement de variable: u=tant , dans I’intégrale: J. 22— dt

zsm-t

EX VII a) Déterminer le domaine de définition de f , puis déterminer f

: X +x—1 .. _ P
1) f(x)= —ZXZ 3 i) f(x) SER i) f(x)=2x-1 +X e
iv) f(x)=(2x-3) v) f(x)=1+3x—1 vi) f(x) = J4—x
vil) f(x) = 2x— 7)_; viii) f(x) = ﬁ ix) f(x)=1-2.cos(2x - 1)
x) f(x) = -2 + 3.sin(nx — 1) xi) f(x) = cos’x xii) fx) = S0X
COSX
xiii) f(x)=1-In(-3x+1) xiv) f(x)=-x"In( - % +1) xv) f(x) = logx
xvi) fx) = -2, 0% xvil) fx)=26% - +3  xviii) f(x) = ze -
X
xix) f(x) =(3x - 1)e*™ xx) f(x)=(-2x*+3x +D)e ! xxi) f(x) =

lx—1 + [xle*

b) Déterminer le domaine de définition de f , puis déterminer F une primitive de f

i) f(x)=(4x - 5)2x* - 5x + 1) i) f(x)= 13 i) f(x) = ox_ 1)
iv) f(x)= J?’l—l v) f(x) = (2x - 2)vx —1 vi) f(x)=1-cos(2x + 1)
J3x —
vil) f(x)=3-2sin(-x+ 1) viil) f(x) = 1 ix) f(x) = X1
2x—1 -2x+5
_ . _ X’ +x-1 .. _ X
x) f(x) =x+1+ ax xi) f(x) —2X 3 xil) f(x) NER
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EX
VIII

2
i) fx) = 23X =2 xiv) f(x) = 4e™! xv) f(x)=x2-x+ 1 +2¢*"!
X
xvi) f(x)=5e*-3e*+2 xvii) f(x)=(x + 1)e™*"? xviil) f(x) = (x*+x + 1)e*™
xix) f(x) =logx xx) f(x) =In(2x +3) ( 3 manieres différentes )
xx1) f(x)=In(ax+b) ( 2 manicres différentes ) xxii) f(x) =x.Inx
In x X
i) f(x) = — iv) f(x)=xvx -2 f(x) =
xxiil) f(x) " xx1v) f(x) =xvx xxv) f(x) ol
xxvi) f(x)=x.sin 3x xxvii) f(x)=x’cos x xxviil) f(x) = -
- X
xxix) f(x) =—— xxx) f(x) = "2_2
I+x x"+1
x 1
xxx1) f(x)= on calculera: | ———— dt , avec changement de variable: t=u- 1
) #x) X  +2x+2 ( J.0‘:24-2t+2 s )

.. 1 X . >
xxxil) f(x) = ———== ( on calculera: dt , avec changement de variable: u=t++t" +4
Vx2 + 4 I " Vt* +4

Calculer les intégrales:

D [ (d+lx+3)dx i) [(x+DInx dx

EX IX: 1) On considéere les fonctions f, d’une variable réelle indicées par le parameétre a réel

fix)=a- ln(—; X+ 1)

a) Déterminer I’ensemble de définition de f,

b) Etudier le sens de variation de f, sur son ensemble de définition
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2) On considere les fonctions g, d’une variable réelle, indicées par le parametre a réel

| 2
ga(x)=%e3 ,SiXSO

L f,(x) ,six>0

ou f, estdéfinicau 1)

a) Déterminer a pour que g, soit continue en x =0
b) Pour la valeur de a obtenue au a) étudier la dérivabilité de g, en x =0
¢) Déterminer le zéro de g;
d) Le graphe de g; présente-t-il des points d’inflexion ?
e) Etudier les limites de g; aux bornes de son ensemble de définition
)i) Etudier le sens de variation de g;
ii) Construire le graphe de g; dans I’intervalle [ -6; 6 ]

g) Calculer I’aire de la surface délimitée par le graphe de g; et les axes de coordonnées

EX X: On donne la fonction d’une variable réelle x : f : x > (x*- 1).e™
On désigne par F le graphe de f dans un repére orthonormé
a) Déterminer le domaine de définition, les zéros, les extremums de f ainsi que ’asymptote de f
b) Tracer F
c) Calculer I’aire du domaine borné compris entre F et ’axe Ox
EX XI: On considere les fonctions d’une variable réelle indicées par le paramétre p réel non nul:
fr x> e(x-3)
a) Etudier en fonction de p , le caractere croissant ou décroissant de f;,
Déterminer les zéros et les extremums éventuels de f;,
b) Quelle valeur faut-il donner a p afin que f;, ait un extremum pour x =0
Pour la suite de I’exercice, on fait p =1

¢)i) Dans un repére orthonormé, tracer le graphe F de la fonction f: x > e*.(x-3)
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EX
X11I:

EX

ﬁl:

EX

XIV:

11) Déterminer une équation de la tangente d’inflexion a F

1i1) Calculer ’aire de la surface délimitée par F et les axes de coordonnées

. . 1 , : .
d) Parmi les fonctions g:x > m.—+n (m et n réels) , il en existe une dont le graphe est tangent
X

a F aupoint (3;0) . Calculer dans ce cas m et n

‘ , (x> +De*  six<0
On donne la fonction d’une variable réelle x : f : x

I -x Inx six >0
F est la courbe représentative de f dans un repére orthonormé (unité 2 cm )
a) Etudier: 1) La continuité de f en x =0 i) La dérivabilit¢ de f en x =0

b)i) Etudier la fonction f ( Limites aux bornes de son domaine de définition, I’asymptote de F ,
sens de variation de f , extremum et les points d’inflexion de F )

i) Esquisser le graphe de f
c)i) Déterminer I’abscisse des points d’intersection de F et de la droite d:y=1 - %

1
i) 0<A < e2

Exprimer en fonction de A , I’aire A(A) du domaine D = {M(x;y)/ X
l-=-<y<l-xInx
2
iii) Déterminer lim A(L)
r—0t
1) Résoudre I’équation différentielle (E) (y est une fonction de x)

1) (B): S5y =2y+1 sur: R et y(0)=1
. T n
i) (E): 2y7’+4,5y=0 sur: R y(g)=1 et y’(g)Z-l

x> =3

X+2

On considere la fonction d’une variable réelle définie par: f: x
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On appelle F la représentation graphique de f dans le repére orthonormé Oxy
a) Déterminer I’ensemble de définition de f , les coordonnées des points d’intersection de F avec
les axes de coordonnées, et une équation de chaque asymptote a la courbe F

b) Tracer F

c¢) Calculer I’aire de la partie du plan délimitée par la courbe F et 1’axe des abscisses

1 b
Lo 1)a) Déterminer les réels a et b tels que: pourtoutréel x : ———— = 24 > =
x(1+x7) x x"+1

b) Déterminer une primitive de la fonction: x>

x(1+x7)
, . . . . 2x Inx
2) Déterminer par parties une primitive de la fonction: x> m
X
EX 1) On considére la fonction d’une variable réelle définie par: f: x > (Inx+1).Inx
XVI
1
a) Montrer que: Vx e€]0; +oof 2nx+1>0 < x*>-
e

b) Dresser le tableau de variation de f
c¢) Résoudre I’équation f(x)=0
d) Déduire de ce qui préceéde le tableau de signe de f
2) On considére la fonction d’une variable réelle définie par: F: x> x(f(x) —2Inx +1)

Dresser le tableau de variation de F




YOUSSEFBOULILA

SERIE DE REVISION

4M




