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Tpreuve : Mathématiques Devoir de Synthése n’ 1 Duree Zﬁ
Prof : MAATALLAIH Le 10 - 12 - 2009 C[asse 4 726’12__

ZXFRCICF N1 - (6 points )
Le plan complexe est rapporté a un repére orthonormé (O, L_l;;’) . Soit@ € [0,% [

1/ a. Résoudre dans C1équation (E,): z* —2z+2=0 . Ecrire les solutions sous forme exponentielle.
b. En déduire les solutions de I'équation (E,): z° -2z +2=0 '
2/Résoudre dans C I'équation (E,): z° -2z +1+e”® =0 . Ecrire les solutions sous forme exponentielle .

3/ On considére les points A,B et C daffixes respectives :z, =1+ie" , z,=1-ie"

et z, =2

a. Déterminer I'ensemble E , décrit par le point A lorsque 6 € [0,-72Z [. Calculer I'affixe du milieu I du
segment [AB].

b. Déduire I'ensemble Eg décrit par le point B lorsque 6 varie sur{0, % [-

¢. Montrer que OACB est un parallélogramme .

d. Donner une mesure de I'angle orienté (04, OB) puis déterminer 6 pour que OACB soit un carré.

EXERCICE N 2 . (6 points)
1/ Soit fla fonction définie sur[0,2[ par: f(0) =0 et f(x) = ﬁ six €]0,2[ .
a. Montrer que f est continue en 0 puis étudier la dérivabilité de fadroiteen 0.

b. Montrer que fest dérivable sur]0,2[ et que f x) = b m)3 ¥
c. Montrer que fréalise une bijection de[0,2[ surR, .

2/ Montrer que¥x € R, , f X(x) = 2x puis construire Cr de f et Cp-1 de f~Ydans unR.O.N (0,7,7).

1+x2 7

ZXZRCICE N 2 oA 8 points)
A l'aide du graphique : voir “page.

1/ Déterminer en fonctionde f(x): f(-12~x), Vx€[-7,-5] et f(-5-x),Vx€ [~§ '_%] .

2/ a. Donner, en justifiant, lei"’"’”imame de contlnuite puis le domaine de dérivabilité de f .

b. Etudier les limites su1vantes lim [f(x) 2} O[f( )} et lim [MJ .

' m(—4) x+4 X () 2x+5
c. Montrer qu'il existe un réel ¢ E] 5,—4[ tel que f'(c) =6 .
3/ a. Montrer que les restrlctlons fi = f/] ~w,~7] €t fo2 = fi12,+00[ SONt bijectives. Dresser les tableaux de

variation de f1 et fzwl;.,-

k. -1 -1 Ty
b. Etudler les llmleS suivantes : lim [M} , lim {M} et lim {M}
%

X——0 x—2" x—=2 x—>2" x-2
4/ a.Montrer que h = f/1-1,21 estbijective . Déterminer le domaine de dérivabilité de h™' .
b. Construire (C; ) et (C,-1) dans un méme repére orthonormé.
5/ Montrer q‘i’iie f est une primitive d'une fonction g sur [ —% ,—1] etdonner le signe de g(x).

6/a. Montrer que f admet des primitives sur [—7,—5]. Soit F la primitive de f sur [-7 ,—5 ] égale
(=3)en(-6).
b. Déterminer F'(—7), F'(—6), F'(=5) et F"(—6).

c. Donner les variationsde G : x » F(x) — xTZ — 2x sur [—7,—5] puis déduire le signe de G(x) .

Bon Travail
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