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Evencice 1(8 grs)  On considere la fonction f définie sur]—oo;2[par: f(x) = Zx__32x
. L pr = i UO = 0
Et la suite U définie sur IN par : { Upor = F(U)

« Les parties I, Il et 11 sont presque indépendantes »

I-  1°) a- Etudier le sens de variation de f sur son domaine de définition.

—* _ 3 vnelN
Up—2

c- Calculer U; et U, puis montrer que la suite U,, n’est ni arithmétique ni géométrique.

b- Montrer que : U, 41 =

2°) « Les réponses de la 2°™ question a et b seront traitées sur la page 3 »
On donne « dans la page 3 » la courbe &, de la fonction f dans un repere orthogonal (O i f)

a- Représenter graphiguement les quatre premiers termes de la suite U.
b- Déduire graphiquement un encadrement approprié aux termes de la suite U ; ainsi que
la variation, la limite en +oo ; la convergence ou la divergence de cette suite.

II-  1°) a- Montrer par récurrence que:VneiIN -2 < U, <0.
—Up?— Up+ 2

TR et déduire que la suite (U,,) est décroissante.

b- Prouver que : Upyq — Uy, =

2°) a-Montrerque VN EIN Uy + 2 < % Uy + 2)

n
b- Prouver par récurrenceque : VnelIN U, + 2<3 G)
c- Déduire lim U,
nN—-oco

2+ Uy
Up—1

III-  Soit (t,,) une suite définie sur IN par t,, =

1°) a - Montrer que (t,) est une suite géométrique de raison %.

b- Déduire ’expression de t, puis U, en fonction de n.
c- Retrouver lim U,

N—>+o0

n n
2°) a- Calculer lasomme : S, = Y t, puis déduire S’y = >’ !
k=0 k=o Yk -1

b- Déduire alorsque :  lim S, =?8 et que lim S\, =—o .

n—-+oo n—-+o0

\oir verso ?
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Erencice 2 (7 p£8) On considere la fonction f définie sur IR par: f(x) = 2cos (2x — g)

Et &, sa courbe dans un repére orthogonal (0;1; ).

1°) a- Prouver que f est périodique en donner sa période T.
b- Montrer que A : x = g est un axe de symétrie & &

-1 Y

c- Déduire qu’on peut réduire 1’étude de f seulement sur Dy = [T s ].

2°) a- Montrer que f est dérivable sur Dg
b- Déduire le sens de variation de f sur Dy
c- Déterminer les points d’intersection de  avec 1’axe des abscisses sur [-n ; 7]

d- Calculer f(—-) ; f(0)et f(%); Traceralors & sur [—m ; 7 ]

8.cos( 2x— g) — 443

4X—Tt

f(x) -1
X

b- Déterminer I’équation de la tangente a ¢ au point d’abscisse 0.

3°) a- Calculer : lim,_, et limx_)g

4°) Soit g la fonction définie sur IR par g(x) = 4 cos ( x — g) X sin ( x— %) +1
a- Montrer que g(x) = 2 cos(2 [x - %] — g) +1
b- Tracer alors dans le méme repere &, la courbe de cette fonctionsur [0 ; 7 ]

Erencice 5 (5 pito) L’espace £ est muni d’un repére orthonormé (0;1; j; K).
On donne les points A(0;0;-1);B(1;-1;-5);C(-1;0;1)etE(-3;1;-2)

1°) a- Vérifier que A, B et C déterminent un plan P

b- Montrer qu’une équation cartésienne de Pest: 2x —2y + z + 1 = 0

c-Déterminer une représentation paramétrique de la droite A passant par E et perpendiculaire a P.
2°) Soit H le projeté orthogonal de E sur le plan P

a- Déterminer les coordonnés du point H.

b- Déduire alors que la distance du point B a la droite A est d( B, A) = 2+/5.
3°) a- Soit Q le plan perpendiculaire a (BH) passant par A

a- Déterminer 1’équation cartésienne du plan Q.

b- Déduire qu’une représentation parametrique de la droitt D=P N Q est:

X=2+4+2a

D: =343, ol a€lR
y 2 2
Z = a

Bonne
chance

O
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Deprésentation graphique de la fonction f sur | — ;2 [

Y .
! A
-] ] i 9] - ]
D’aprés 1’étude graphique de la suite récurrente : U,,1 = f(U,) Ona:
> Encadvement de U, Y1 € IN: ...
»  Sens de variation de la suite U, : Lasuite U,, est ...............ooeviiiinnn.
> (JLimite et Convergence ou divergence de U, : Lasuite U, est .................. et limU,=......

Bonne
chance
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