L. S. Thelepte Devoir de Syntﬁése n"3 Niveau : 3°™ Sc.Exp

A.S: 2008 - 2009 Epreuve : Mathématique Prof : Elhafsi
Durée : 3 heures

Exercice 1: (4pts)

Donner la réponse exacte.

20 ; b= ; o1

1
a) > ; byl ; o2
Le nombre des anagrammes du mot ESSENTIEL est:

a) 9'; b)9-(2!+31) ; o 2!1!3!

Le nombre de tous les ensembles d'un ensemble fini de cardinal n est:
a) 2" ; b)n?; ¢)Cl+C2+--+0Ch
L’espace est rapporté a un repere orthonormé ( 0,1,J, E). L’équation cartésienne du

—

plan P passant par O et de vecteur normal k est:
a) z=0;b)x+y =0 ; ¢c) x+y =z

6) L'espace est rapporté a un repére orthonormé (0,1, 7, E). Soient
x=1-2«a x=1+p
(A):] y=2a ;a€R et (A): y:31_B ;BER
Z=-u zZ= EB
a) (A) L (A") ; b)(A) strictement parallelea (A") ; c) (A) et (A") sont confondues.

Exercice 2 : (5pts)

On considere la fonction définie sur R par: f(x) = sin(2x + 2?“)

1) a) Montrer que f est periodique de période .
b) Résoudre dans [0, t] I'équation f(x) = 0.
2) a) Etudier les variations de f sur [0, m].
b) Tracer (C¢) courbe représentative de la restriction de f sur [—, 7t].

3) Soit g la fonction définie sur R par: g(x) = cos(2x + 2?“).
a) Montrer que pour toutx € R ; g(x) = f(x + E)
b) En déduire une constriction de (Cg) courbe représentative de la

restriction de g sur [—Tt, Tt].
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Exercice 3: (2pts)
On lance un dé cubique truqué dont les faces sont numérotées de 1 a 6.
Soient les deux événements suivants :
A : « Obtenir un multiple de 3 » ; B : « Obtenir un nombre supérieure ou égale a 3 »
On suppose que p; = 3ps et que p; = p, =ps = ps = a
(Ou p; est la probabilité d’apparition de la face numéro i) et que p(A) = b.

3
1) Déterminer a et b sachant que p(B) = =

2) En déduire p({3}).
Exercice 4: (5pts)

Dans une bonbonniere il ya 9 bonbons : 3 caramels, 2 mentholés et 4 aux chocolats.
1) On prend au hasard 3 bonbons.
a) Dénombrer les tirages possibles.
b) Calculer la probabilité des événements suivants :
A : « Obtenir 3 caramels »
B : « Les bonbons sont de méme type »
C :«Ily a au moins un mentholé »
2) On tire maintenant un bonbon et on répéte I'expérience 3 fois sans le remettre dans
la bonbonniere. Calculer la probabilité des évenements suivants :
D: « N'obtenir aucun bonbon de chocolat »
E : « Obtenir exactement 2 mentholés »
F : « Obtenir au moins un caramel et un seul mentholé »

Exercice 5 : (4pts)

L’espace est rapporté a un repére orthonormé (0,1,],k)
A(1,0,2); B(0,1,2) et C(1,-2,0)
1) a) Déterminer une représentation paramétrique de la droite (AB).
b) Le point C appartient-il a (AB) ? Justifier.
c) Déterminer une équation cartésienne du plan P passant par C et contenant (AB).
2) Soitleplan Q: 3x—2y+z—2 = 0.
a) Donner un vecteur normal a Q.
b) Montrer P et Q sont perpendiculaires.

Bon Travail
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Correction

Exercice 1: (4pts)

. 1—cos (x) .
1) llmx_)o XST(X) = llmx_)o

1—cos (x)
XZ
. tan(2x)

2) limy_,q = 2.

9!
3) Le nombre des anagrammes du mot NTIEL esty3|
4) Le nombre de tous les ensembles d'un ensemble fini de cardinal n est:
CO+Cl+C2+--+Ch=2"
5) L’espace est rapporté a un repére orthonormé ( 0,1,7, E). L’équation cartésienne du

plan P passant par O et de vecteur normal K estz = 0. (f (8))
1

L’espace est rapporté a un repére orthonormé (0,1, 7, E). Soient

x=1-2a x=1+8
(A):{

y=2a ;a€ER et (A): y=3-8 ;BER
Z=— zzéﬁ

_2> =-2 (—11) donc (4)// (A") orle point A(1,0,0) € (A) et A¢ (A").

-1
2

Donc (A) et (A") sont strictement paralléles.

Exercice 2 : (5pts)
f(x) = sin(2x + )
1) a) festpériodique de période%ﬂ = 1.
b) f(x)=10 (:}sin(Zx+2?n) =0(:)2x+2?“=kn,ke 7o x= —§+k7“,ke Z.

< S[o,n]={§.2§}-

2) a) festdérivable sur IR et pour tout réel x, f'(x) = 2 cos(2x + 2?“).
f'(x) =0 © 2cos(2x+2) =0 & 2x+ 5 =2 +kmn k€ Z
®2x=—2§+g+kn=—g+kn,ke 7S X= —1T[—2+k7“,ke Z.

5 11
& Spom=0, 0 &
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3) :g(x)=cos(2x+ Z?n)
a) f(x+§) = sin(Z(x+E) +2?“) = sin(2x+g+2?“) = cos(2x+2?“) = g(x).

[ sin (x+g)=cosx]
>

b) la courbe de g est I'image de la courbe de f par la translation de vecteur U = — SL

Exercice 3: (2pts)

1) Ona:
b pi=1=>p;+p,+ps+ps+ps+ps=1=>a+3ps+atata+ps=1

= 4a+4pg (1)

p(A)=b=p3+ps=bor p; =3ps= 4ps =bdonc (1) =24a+b=1 (2)

= a=-: donc (2) Sb=1-4x-=-=.
8 8 2

Exercice 4: (5pts)
1) Tirage simultané de 3 bonbons :

b) A:«Obtenir 3 caramels » card(A) = C3 = 1 donc p(A) = 814.

B : « Les bonbons sont de méme type » card(B)= C3+C}=1+4=5

donc p(B) = 85—4.
C :« Ily a au moins un mentholé » C : « Aucun mentholé » card(C)= C3 = 35.
35 _ 49

= _ 35
p(O)= or Doncp(C)=1- 52 aa

Salemhafsi2014 @yahoo.fr Devoir de synthése n°3 / 3 eme SC.Exp

s T | ¥ L 2014
WWW.DE vuhh@ |.NE |



2) Tirage successive sans remise de 3 bonbons
D: « N'obtenir aucun bonbon de chocolat ».

Il ya 5 bonbons qui ne sont pas de chocolats donc P(D) =§ X g X %

E : « Obtenir exactement 2 mentholés »

C’est-a-dire obtenir 2 mentholés et 1 non mentholé.
1
12
F : « Obtenir au moins un caramel et un seul mentholé »
C'est-a-dire 1 caramel, 1 mentholé et 1chc ou 2 caramels et 1 mentholé ou 3

caramels.

Doncp(E):gx%x%xcﬁ =

3 2 4 2 1 2 3 2 1
DOHCp(F): ;XEX;XB!-F;XEX;XC%-F;XEX;
144 | 12 6 162 _ 9

504 504 504 504 28

Exercice 5: (5pts)
A(1,0,2) ; B(0,1,2) et C(1,-2,0)

. x=1-—t
1 a)AB<_1>,(AB):{ y=t ;telR

1
0 z=2
b) Supposons que C€ (AB)alorsVteIR, xc=1—-t=1=t=0=y:. = 0.
Absurde car yc = —2.d’ou C n’appartient pas a (AB).
¢) Soit M(x, y, z) appartient au plan P signifie dét(AM, AB,AC) = 0

o5t T Sl=0e-2c-1)-2y+2(z-2)=0
z-2 0 -2

© 2x+2-2y+2z—-4=0 ©-2x—-2y+2z2—-4=0x+y+z—-2=0.
AinsiPix+y+z-2=0.
2) Q:3x—2y+z—-2 =0.
a) ng (%) est un vecteur normal a Q.
b) np (i) est un vecteur normal a P.

np.Ng =3 —2—1=0 implique np1ng ouencorePL Q.
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