Exercicel

Dans I'espace rapporté a un repére orthonormé (0; 1,7, k ), on considére les points A(0,-1,-1), B(-1,3,2)et
C(23,-1)
1) Déterminer les composantes du vecteur AB AAC
2) En déduire qu’'une équation du plan P=(ABC) est: 2x-y+2z+1=0
3) Soit S 'ensemble des points M(x,y, z) vérifiant: x24+y24+7242y-47-4=0
a. Montrer que S est une sphére dont on précisera le centre I et le rayon R
b. Montrer que P et S sont sécants suivant un cercle (C) dont on précisera le centre H et le rayon r
c. Déterminer les équations des plans paralléles a P et tangents a S

4) a. Déterminer 'ensemble D des points M(x,y, z) de 'espace vérifiant : AM A AB = AM A AC

b. Vérifier qu'une représentation paramétrique de D est : i z ii( ; xER
c. Calculer d(I, D). Déduire que D et S sont sécants puis préciszer= D_ﬁ1 S_ )
Exercice 2
Soit la fonction f définie sur R par f(x) = x + Jli_xxf

1) Etudier la parité de f. Interpréter graphiquement le résultat.
2) Dresserle TV def
3) a.Montrer que la droite D : y = x + 2 et une asymptote de C; au voisinage de +oo
b. On désigne par T la tangente a Crau point O . Tracer T et C
4) Calculer I'aire A de la partie du plan limitée par Cs, D et les droites d’équations x=0etx =1
Exercice 3

On considére la suite U définie par: U, = fol x™ cos (% x) dx pour toutn de N~

1) ATlaide d’'une intégration par parties calculer U,

2) a.Montrer que U,=> 0, pour toutn de N

b. Montrer que la suite U est décroissante. En déduire qu’elle convergente

1 . . 1
3) Montrer que pour toutnde N*, 0 < U, < — puis calculer lim f x™ cos (E x) dx

Exercice4
L . sm 1 107
Calculer les intégrales suivantes :  [c x?%17 cos®™7 (x)dx , [ |x® +x|dx et [ |cosx|dx
Exercice 5
Soit U la suite définie par Uo= [ ——— dx et pour toutn > 0, U = [ ——d
oit U la suite définie par Uo= [ -—=dx et pour toutn > 0, Un = [ -—=dx

1) Calculer Ug et Uy
2) a. Montrer que U; + 3U, = fol xV1 + 3xdx

b. Calculer a I'aide d’une intégration par parties U

- < < 1
2+1) = M T n+l

b. En déduire que U est convergente et calculer sa limite.

3) a.Montrer que pour tout n de N*,
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