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(a) limé(x)=1.
x—0

O Vrai @ Faux

(b) La fonction ¢(x) n'est pas continue en 0 .

OVrai ux
Aide

d'utiCigsation

4. Soit fetg

B =3" =3

OVrai @ Faux

Fin [Score: 0 out of 6 | Réponses |
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Exercice 1 s (3 points ) s

Partie A :Vrai ou Faux

Début
1. Soit (u;,) une suite réelle.

(a) Si hm un =1 alors u, = 1 a partir d'un certain rang.

Vrai Faux
(b) Si pour tout n € N, u, >0 et (u,) converge alors nl—l»l}rloou” > 0 a partir
d’un certain rang.
Vrai Faux

2. f est une fonction définie et strictement croissante sur R, g est la

f()

fonction définie sur R} par g(x) = . Si g décroissante sur R alors
f est continue sur R .

Vrai Faux



5

sinx
3.0na lin})— =1et E(1) =1, on considere la fonction ¢ définie sur
X— X

sinx
R* par é(x) = E(T) alors:
(@) limé(x)=1.
x—0
Vrai Faux

(b) La fonction ¢(x) n'est pas continue en 0 .

Vrai Faux
V1i+xZ+1
4. Soit f et g deux fonctions définies par f(x) = ———— et
X

1
g(x) = x* (cos (—) - 1) alors limgo f(x)=0.
X x—0
Vrai Faux

Fin



Partie B :1écture graphique

Le graphique ci-contre % est la représentation graphique dans un repére
orthonormé d’une fonction f définie sur] — 1, +oo[. ¥ admet une asymp-
tote verticale d’équation x = —1, une asymptote oblique & au voisinage
de +oo et une tangente horizontale en 0.

N




Début :

1. Déterminer '’équation de 'asymptote & .
2 d’équation

2. Par lect hique d L :
ar lecture graphique donner I x—F

Iim —— =
x—lﬂloox—f(x)

1
3.Déterminer lim xf(—).

X—+00 X
. 1
Am xS (;) -
Fin

Réponses :



Exercice 2 mmmmmmm (6 pOints ) s
Partie A

1—i

Début On considere dans C I'application P(z) = lez —V3z+1+i.
1.

(a) Résoudre dans CI'équation P(z) = 0.

(b) On note A et B les points d’affixes z4 et zp, solutions de I'équation
P(z) = 0,0t Im(z4) > Im(zg). Donner I'écriture algébrique de z4.

2.

(a) Calculer arg ( \? +il ) .

(b) En déduire I'écriture exponentielle de z4.

51 . bm
3. Donner alors une valeur exacte de cos — et sin 1z



Fin
Réponses :
Partie B

—

Début Le plan est rapporté a un repere orthonormal direct (O, U, 7). 0n
considere 'application .# définie par :
F. € — C
V3 V3

z — F(l—z)z+ 1+

1. Montrer que .% (z) = z <= P(z) = 0. Donner alors les points fixes de
Z.
2. Soit A la droite parallele a I'axe des ordonnées passant par A.
OnnoteE = {M(2')/z' = F (z) ol z est I'affixe d’'un point de la droite A}.
V3-1
5,
(b) Nous avons tracé une partie de I'ensemble E, Expliquer comment, a

I'aide de cet ensemble, construire uniquement au compas les points
AetB.

(a) Montrer que Re(z) =



Fin
Réponses :
Exercice 3 mmmmmmm (5 points ) s

x
Soit n € N*. Soit f;, une fonction définie sur [0, 1] par: f(x) =1- > —-x".

Début
1.

(a) Etudier la variation de la fonction [ sur [0,1].

Fin

Réponses :
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(b)
(©

(a)
(b)

11

1
Montrer que pour tout x € [0,1] on a —5 sfux)<1.

Montrer qu’il existe un unique a € [0, 1] telle que f,(a,) =0.

. Montrer que pour tout n e N*, f,,1 (@) >0.

. En déduire que (a,),en+ est croissante et qu'elle converge vers

une limite ¢.

. Supposons qu'il existe M € R tel que pour tout n € N*,

O<sa,sM<1.
Montrer que lim aj; =0.
n—+oo

Montrer qu'’il y a une contradiction et en déduire ¢ la limite de
(an) pens -



Exercice 4 mmmmmmm (6 pOints ) s
On consideére la suite de nombres réels (u,,) définie sur N par :

1 . 1
up=-1,u = 3 et pour tout entier naturel n, U, 2 = U+ — 7l
Début
1. Calculer u, et en déduire que la suite (u,)n’est ni arithmétique
et ni géométrique.
Uy =

2. On définit la suite (V};) en posant, pour tout entier naturel 7 :
Vi =uUps1 — Eun
(a) Montrer que (V,) est une suite géométrique et exprimer
V,, en fonction de n.
V,=
(b) En déduire la limite de V,.

12



(c) Montrer que lim u, =0.
n—+oo

=
3. On définit la suite (W},) en posant, pour tout entier naturel n :
u
W, =—.
Vi
(a) Montrer que pour tout n € N : Wy, 11 = W, +2.
. 2n—-1
(b) Montrer que pour tout entier naturel n: u; = o

k=n

4. Pour tout entier naturel n, on pose : S, = Z U =Uy+ Ur+...+Uy.

k=0
(a) Calculer S,,.
(b) Montrer que lim S, =2.
n—+oo
Fin

Réponses :

13



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
Soit la suite (1) ,en+ définie por tout n # 0,
par:u, =1+ %
Alors lim u, =1,
n—+oo

mais uy, # 1 alors 1.(a)Faux

14



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:

Soit la suite (u,) définie pour n € N par :
_ 1
Un = P
Alors la suite (u,) convergente et u, >0,
mais lim wu,=0.
n—+oo

Alors 1.(b)Faux

15



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
g d’écroissente, Soita>0.

Pour tout x € R} \ {a} =
[0 _ f@

— X 2 <.

lx—a
1 fo-f@ f(a)so

X
=>f(x) f(a) f(a)

carx = 0.

or f(_x) f(a)

f(x) f(a) f(a)

=|f)- f(a)l <¥|x—al

Comme lim [x — al| =0, alors lim f(x) =
X—a xX—a

Alors 2.Vrai

g)—-gla)
“xa <0

car f strictement croissante sur R .

16



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
sinx
Pour x#0ona

<1,

Et puisque lim¢(x) = 1. Alors E (%) =0= lim¢(x) =0.
x—0 X x—0

Alors 3.(a)Faux

17



Solutions to Quizzes 18

Solution to Quiz:
Pour tout x € |-%, [0na0<smx<1
Alors lim é(x) = hrn E(x) =limé(x) =
x—0t x—0~ x—0
Donc La fonction ¢(x) est continue en 0.
Alors 3.(b)Faux [ ]



Solutions to Quizzes 19

Solution to Quiz:
Ona lin})f(x) = +o00.
X—
— limgo )= lin, g0
. . cosx—-1 1
—4 }Cl_r%gof(x) = Jlclil'(l)T = —5.
Alors 4. Faux [ ]



Solutions to Quizzes 20

Solution to Quiz:

e

Par lécture graphique, soit A(0,—1) et B(1,0).
0-(-1) .
=1, la droit (AB)

La pante da la droite (AB) est :

coup 'axe des y en —1.
Alor :I'équation de 'asymptote & au voisinage de +ocoest y=x—1.
|



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:

¢ admet une asymptote oblique & d’équation y = x — 1.

Alors lim f(x)—x=-1.
X—+00

Donc lim —— =
x—»+oox—f(x)

21



Solutions to Quizzes
Solution to Quiz:

1
Six— +00,——0

Alors lim xf( ) f(x)

X—+00 x~>0 X
. N_ o
Alors xEmef (x) f()
Or graphiquement f'(0) =0
1
Donc lim xf(—) =0.
X—+00 X

22



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
Résolution de l’equatlon P(z) =

OnaA=(- \/")2—4—(1+z)——

3-1i +
Alorszlz\/_ .letZ2:\/_ 'l
—1 1-1i
3—i V3+i
Donc S¢ = v3 - ,\/_ — .
1-1 1-1

23



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
\/§+i_\/§—1+i\/§+1et\/§—i_\/§+1+i\/§—1
1-i 2 2 1-i 2
Puisque Im(z4) > Im(zp) alors z4 = 2

3+
AlorszA:\/__

1-1i

V3-1 .V3+1
Donc z4 = 2 +1 2 .

2

24



Solutions to Quizzes 25

Solution to Quiz:

arg(@) =arg(v3+i)—arg(l-i)[27].

1-1
\/§+i) g_(—Tﬂ) (27]

1-1i
\/§+i)_57r

Alors arg (

[27] .

Donc arg( — ==
-1



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
V3+i
arg — | =argzy
1-1
3+i| [V3+i
Et|ZA|=\/—. =i |
1-1 [1—1]
Alors |z4] 2 V2
ZAl=—== .
V2

- 57
Donc z4=V?2e'1 .

26



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
-5 51 51
Onazy=+v2e'1z =y2[cos— +isin—
A=V2 vacos 12
) V3-1 V3+1
et puisque z4 = 5 +1 5
50 1 V3-1 V6-v2
Alors cos— = — = .
12 \/E 2 4
C5m 1 V3+1 V6+V2
et sin— = — = .
12 V2 2 4

27



Solutions to Quizzes 28
Solution to Quiz:
3 3
F(2)=z< %(1—i)zz+%(l+i)=z.

3 3
— 3x%(l—i)z2+%(1+i):zxﬁ.
1
(:)TIZZ+1+1'=\/§Z.

1-1i
@Tzz—\/gz+l+i=0.

<~ P(z)=0.
Donc les points fixes par .% sont AetB .



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
Soit M e E alors M € A
== XM = XA.
= Re(z) = Re(z4).
V3-1
0

— Re(z) =

29



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz: z4 = V2el 1 alors A€<g(0 V3
OrAE[EAlorsAE[EmCK(O\@.

i E N
(=Jer(+]



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz :
frx= -5 nx"l<o pour tout x € [0, 1].

Alors la fonctlon f eststrictement d’écroissante sur [0, 1].

31



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
1

Uy = U1 — — Uyp.

2 1 | 0

AlOrsu————X—].-
2 2 ( )

3
Donc uy=- .
4

32



Solutions to Quizzes 33
Solution to Quiz:
Vil = Upso — Eun+1'

1 1 1
Alors Vi1 = Ups1 — Zun - Eun+1-car Up+2 = Untl — Zun

1 1
Alors V41 = > (un+1 - Eu")
1
Alors V41 = EVn.

1
Donc (V) est une suite géométrique de raison 3 et de premier terme
Vo=1.

1 n
Et V, = (5) pour tout entier 7 .



Solutions to Quizzes
Solution to Quiz:
1
(V) est une suite géométrique de raison 5 et
1
-1<=-<1
2

Alors lim V,=0.
n—+oo

34



Solutions to Quizzes

Solution to Quiz:
ion i =p.
Sion pose nLuPoou” o

1
EtV,=up+1 — Eun

1
Alors p vérifier 0 = p - EQ

Alors p=0donc lim u,=0.
n—+oo

35
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