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Exercicel(7pts)

Le plan complexe est rapporté au repére orthonormé direct (0,u, V) .

1) On considére dans C 'équation (E): z% — 4iz — 2+ 2iv/3 =0.
a) Vérifierque a =1+ (2 - \/§)L est solution de (E) .
b) Déduire b I'autre solution de (E) .
2)a) Montrer que : a? = 4(2 — \/§)eig :
b) Ecrire le nombre a sous la forme exponentielle .
3) On considere les points A, B et C d’affixes respectifs a,b et ¢ = 2i + Zeig .
On désigne par (I') le cercle de diametre [AB] .

a) Déterminer w I'affixe du point Q centre du cercle (T') .

b) Monter que les points O et C appartiennent au cercle (T) .

c—-b . i s
c) Montrer que le nombre complexe ——, estimaginaire pur.

Exercice2(6pts)

u0=2

Soit (u,,) la suite définie sur N par: 1+u2
(tn) P un+1=_+un ;mEN
2un

1) Montrer que pourtout n € N , u, >1 .
2)a) Etudier la monotonie de la suite (u,,) .

b) En déduire que la suite (u,,) est convergente et déterminer sa limite .
1
3) a) Montrer que pourtout n€ N, u,,; —1 < E(u" -1).

n
b) En déduire que pourtout n€ N, u, —1 < G) .

c) Retrouver la limite de la suite (u,,) .

k=n

4) Soit (S,) la suite définie sur N* par: S, = Up -
k=1
1

a) Montrer que pourtoutn € N* , n < S, Sn+1—2—n.

S
b) Déterminer lim S, et lim — .
n—-+oo n—>+oco N

w 4 " R



Exercice3(7pts)

fx)=vx?2+1—-1 six<0
On considére la fonction f définie sur R* par : sin(x)-x . >0
Sl x

f&) =

On désigne par (Cy) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0,7,)) .
1) Montrer que f est prolongeable par continuité en 0 .
2)a) Montrer que la droite A: y = —(x + 1) est une asymptote a (Cf) au voisinage de — .

b) Monter que lir+n f(x) = —1 etinterpréter graphiquement ce résultat.
X—>+00
c) Calculer (f o f)(m) et lim (fof)(x).
X——00

3) Montrer que I'équation : 2f(x) + 1 = 0, admet au moins une solution @ dans ]g ; n[ .

f(tan(x)) . T
X)=——"= si ——<x<0
4) Soit la fonction g définie sur ]—g ; 0] par : 9&x) tan(x) 2
g(0)=0
e . s
a) Justifier que g est continue sur ]_E , 0[ .
b) Vérifier que pour tout x € ]—E O[ ona: g(x) = =2
quep 2’ -9 sin(x)

c) Déduire que g est continue a gaucheen 0.
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