Prof : Belhaj Salah Série n°2 logarithme Bac Sciences

EXN°1:

1) Soitg(x)=1-— % + 2In(x)

a)
b)

Dresser le tableau de variation de g
Calculer g(1) puis déduire le signe de g(x)

2) Soit f(x) =x—x*Inxsix>0et f(0)=0
Soit ( C) la courbe de f

a)
b)
c)
d)
3)
a)
b)
c)

EXN°2:

A) Soit f(x) = x— ln—x et ( C) sa courbe represent\
1) Soitg(x) = x3—1+2Inx

b)

B) Soitau

par |
ce

x&

Montrer que pour tout x € Df , f'(x)= -x g(x)
Dresser le tableau de variation de f
Montrer que f(x)=0 admet dans Df une unique solution « telle que 1, 7< <1,

Ecrire une équation de la demi tangente A a la courbe (C) hsse 0
Etudier la position de ( C ) par rapporta A \

TracerAet(C) %

Montrer que f est continue et dérivable en 0 %\

a) Etudier le sens de variat‘on d%

b) Calculer g(1) et déduire Ieﬁ g(x)
déterminer lim,,_, , %‘x—m’r f(x)
dresser le tableat\ iation de f

Démont te A d’équation y = x est un asymptote oblique a la courbe

()

Et ositionde Aet(C)
ictement positif et on désigne par A (a) I'air de la partie du plan délimiter
ur e , la droite A et les droites d’équations x =1 et x = a . on suppose pour

ionquea >1

ide d’une intégration par partie démontrer que A (a ) =1 — l - thO(

\ émontrer que lim, _,, , A (x) = . démontrer que l = A(—)

.c> On pose Iy = f1 xdx etl,= flex(ln x)" dx pour tout n entier non nul.

3 1) Calculer 1y et 1 (on pourra utiliser un intégration par partie )

3 2) Montrer que pour tout entiernon a 21,1 + (n + 1)I,, = €2 . calculer I,
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3)

Montrer que pour tout n entier I,,,.1 < I,, . en déduire en utilisant la relation de 2) que

2 2

e e

n+3 — " T n42
4) Calculerlim,,_, . I,, et lim,_,,,nl,
EX N°4:

A) Soitg(x) =x*—-2+Inx

B)

9]

@

1) Etudier la variation de g sur Dg et préciser ses limites en 0 et en +co
2) Montrer que g(x) = 0 admet une solution unique sur Dg . on note < cette solution

3) Déterminer le signe de g(x) suivant les valeurs de x . cj
4) Montrer que In «= 2 +«?
On consideére la fonction f définie et dérivable sur R’ par f(x) = x* + (2 —

1) Exprimer f'(x) en fonction de g(x)
2) Endéduire la variation de f sur R, \
Dans le plan rapporté a un repére orthonormé on note :

- Tla courbe représentative de la fonction In Q@

- A le point de coordonnées (0 ;2)

- Mle point de T d’abscisse x avec x € R,
1) Montrer que la distance AM =,/ f(x)
2) Soit h la fonction définie sur R, par h(x) = \/f(

a) Montrer que les fonctions f et h ont les variations sur R’,
b) Montrer que la distance AM’est ]
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n un point de T noté I dont on précisera



