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47°Scexp Complexe+suites+limites+continuité L5/11/2014

» Exercice 1:

Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé (0,7 ) (unité graphique : 2cm).
On considere les points A ; B et C d’affixes respectives 2, =1—1 2z, =2+ V3+i et Z-=2.
Soit § le cercle de centre C et de rayon 2.

1) a) VérfierqueBe{ .
b) Placer les points A et C. Construire alors le point B.
2) a) Ecrire z, sous forme exponentielle.
b) Ecrire ;—j sous forme algebrique.
¢) Montrer que z—i =1+ ﬁ) E‘[g .
d) En déduire la forme exponentielle de zp.

» . . i s
¢) Déterminer alors la valeur exacte de sin (E}.

3) Déterminer I’ensemble des points M(z) du plan tel que : |2z]| = |Z — 1 — ] .

4) Pour tout point M du plan d’affixe z # 2 on associe le point M” d’affixe z" tel que : z' = —3i( =

Z=3

).

a) Déterminer I'ensemble des points M(z) tel que z' soit réel .
b) Montrer que OM’= 3 =
cM
¢) En déduire que lorsque M décrit la médiatrice de [AC] : le point M” décrit un cercle que ’on déterminera.
> Exercice 2:

U, =3
44U, -2
n+1l Un+1

1) a) Montrer que pourtout n€IN: Uy,>2.
b) Montrer que U est décroissante.
c) Déduire que U est convergente et calculer sa limite.

Soit la suite définie sur IN par : U

2
2) a) Montrer que pour tout Nn€IN: Upp -2 < 3 (Un -2).

. 2
b) Montrer par récurrence que pourtout n€IN: U -2< (g)n

c) Retrouver la limite de U.

- Lycée Jammel 3 Révision controle 1 Afli Ahmed
WWW.DEVOIR@T.NET © 2014



> Exercice 3:

Dans la graphe ci-dessous on a représenté la courbe (C)d’une fonction f définie sur [-2, 2] et la droite D

d’équation : y=x
On considére la suite U définie surl] par:U;=0et U_,, —f(U ) pour n=0

-----------------------------------

1/ En utilisant le graphique :

a) Quel est le sens de variation de f ?

b) Déterminer le signe de [f(x)-x] sur [-2,2]
2/a) Montrer par récurrence que :V nell ; 0<U_ <1 ‘

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

**********************************

c) Vérifier que la suite U est croissante : |
d) En déduire que U est convergente et calculer sa llaute.,,,,,,,,;,,,,,,,,é ,,,,,,,,

3/ On considére la suite (t,)

n>0

___________________________________

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

définie par t = —ZZUk
n° i

Montrer que lim t, =0

n—>+00
1+ : : 3 :
4/ La fonction f est définie par f(x)= F [ S s I )
V'3 -
On désigne par V la suite définie par V, = (2U,,, —U,);ne€ (ot
k=0
1+U

a) Montrer que pourtout nell ;U _, = *. En déduire que V, 2n+1

b) Déterminer, alors lim V_

n—+00

> EXercice 4:

La courbe ci-dessus est celle d’une fonction f
définie sur IR*, elle admet la droite D:y =1 comme S
asymptote au voisinage de +oet — oo et D’ : x =0 comme
asymptote verticale.

____________________________________

_____________________________________

1./a.Déterminer graphiquement les limites de f en 400, —0 ,0%et 0.

. f2(x)-1
b. Calculer ces limites ;o lim f et lim ———~2—
im e w2 (J_ ) et fim f(x)-1

f(X)SI x>1

2./Soit la fonction définie sur IR par g(x) = )
+2x-1 st x<1

a. Montrer que g est continue 1.

b. Monter que 1I’équation g(x) =0 admet dans ]—o0,1] une unique solution « puis Vérifier que 0<a <1.

3)./Déterminer I’'image de]—oo, O[par la fonction composée gof.
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