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Exercice Ne 01(03pts)

Répondre par « Vrai » ou « Faux », en_justifiant la réponse.

e : 1
1) La suite définie pour tout entier naturel n par u, :—1+(—1)” est convergente.
n+

13 2 E
2) =27 est un argument du nombre complexe z = —£_813
12 1+i
3) Soit @ un réel. L’ensemble des points M d’affixe z =1-3i +e%? est le cercle de centre le point J
d’affixe —1 + 3ietderayon 1,
4)  Dans le plan est rapporté au repére orthonormé (O,u,v) on considére les points A et B d’affixes
respectives non nulles z, et z; tellequez, =iz, .

Le triangle OAB est alors rectangle isocele en O

Exercice Ne 02(06pts)

Dans le plan complexe rapporté a un repere orthonormé (O,u”,v ) (unité graphique : 2cm).
On consideére les points A ; B et C d’affixes respectives z, =1 —1i ;zz =2+V3+i etz,=2.
Soit ¢ le cercle de centre C et de rayon 2.

1) a) VérifierqueB e ¢ .
b) Placer les points A et C. Construire alors le point B.
2) a) Ecrire z, sous forme exponentielle.
b) Ecrire j—j sous forme algébrique.

.TT
c) Montrer que 22 = (1 ++3) e'3
A
d) En déduire la forme exponentielle de zg.
e) Déterminer alors la valeur exacte de sin (%).

3) Déterminer I’ensemble des points M(z) du plantel que: |z| = |z — 1 —i] .
4) Pour tout point M du plan d’affixe z # 2 on associe le point M’ d’affixe z' tel que : z' = —3i(
a) Déterminer I’ensemble des points M(z) tel que z' soit réel .

z—1+i
z-2

).

b) Montrer que OM’= 34
cM

c) En déduire que lorsque M décrit la médiatrice de [AC] ; le point M’ décrit un cercle que I’on déterminera.
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Exercice Ne 03(05pts)

Soit f la fonction définie sur IR par :

1++/X cosx
X +2
f(x)= 2

X
ANXx?+1-1)

1) Montrer que f est continue en 0

six >0
six <0
1-x <1+\/x_

2) a)Montrer que pour tout réel positif x ona: <f (x)<
X +2 X +2

b) En deduire la limite de f (x) en 4w

3) Déterminer, en justifiant la réponse, les limites suivantes : lim f (i) et limf (1-sinx)
X X—>Z

x —0" ~/

4) a) Montrer que I’équation f (x) =0 admetdans [z, 7] une solution qu’on notera o

b) Montrer que tan(a) = —vVa —1  (Indication : On rappelle que 1 + tan?x =

)

cos2x

Exercice Ne 04(06pts)

On considere les suites (a, ) et (b, ) définies par : ay = 1, by = 7 et pour tout entier naturel n

2an+by an+2by

ona: apyq = etb,y1 = .Onpose u, =b, —a, .

1)a) Montrer que (u,,) est une suite géométrique dont on précisera le premier terme et la raison.
b) Exprimer, alors u,, en fonction de n . En déduire la limite de (u,).
2) Soit Sy = Y=o (b — ar) .

a) Montrer que S,, = 9[1 — (l)nﬂ] :
3

b) En déduire la limite de S,, .

3) a) Montrer que pour toutndeNona:a, < b, .
b) Montrer que la suite (a,,) est croissante et que la suite (b,,) est décroissante.

4) Démontrer que les suites ( a,,) et (b, ) sont adjacentes.
5) Soit (v,) la suite définie par v, = a,, + b, pour toutn € N.

a) Montrer que (v,,) est une suite constante.

b) Justifier que les suites ( a,) et (b, ) sont convergentes et calculer leur limite commune.
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