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3eme Année Série (suites) Mr : Zitouni Mohamed

Exercice n°1

U,=9

Un+l :8Un _6
Uu +1

n

Soit U la suite définie sur IN par

1) a) Montrer par récurrence que Vne IN U, >6

u,-1)(6-U
b) montrer que ¥V ne INon a Uy — Uy = u, U)( : n)
.+

c) En déduire que la suite U est décroissante

2) a) Montrer que Vne IN U, —6£§(Un —-06)

b) Montrer par récurrence que V ne IN:U, — 633(%)”

c) Déterminer alors limU

Nn—>+x

n-1
3)onpose S, =£ZUk . Montrer que 6<S, £6+£(1—(3)”) et déduire lim S,
n 5n 7 N— -+

k=0

Exercice n°2_:
= 1+X .
A] On considére f (x ) =~ /T définiesur[0; + oo [

1°) Démontrer que si 0 < x <1 alors 9 <f(x)<1
- +X+ . : .
2°) Démontrer que f (x ) —x = 2 Xl = ); L (on peut I'admettre si on n'arrive pas a le
2 (« / > + x)

démontrer) et étudier le signede f (x ) —x pourx e [0; 1]

B] On considere la suite (U, ) définie par Ug =0 et Uy+1 =1 /%

1°) Démontrer par récurrence que sin>0ona0<U, <1
2°) Etudier le sens de variation de (U, )
3°) On rappelle la formule trés connue cos (2a) =2 (cosa )* -1

a) Démontrer que I'on a A /m% =Cos @) pourx €[ 0; m]

. . . T
b) Démontrer par récurrence quesin>0ona U, = cos(zvi)

c) Conclure pour la limite de (U, )
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Exercice n°3_:
U, =cosé

Soit la suite U définie par :
p U - ,1+02030 06[0’%}

1) Montrer que U, = cosg

2) a)montrerque VnelIN, 0<U,<1
b) montrer que U est croissante
c) en déduire quelle est convergente.

3) a)montrerque VneIN: U, = cos(;n)

b) Determiner alors lim U

n—+wo

Exercice n°4

Soit la fonction h définie sur IR par : h(x) = x*-x*+3x-1
) . . 1
1) a) montrer que 1’équation h(x) = 0 admet une unique solution X, telle que 3 <X, <1

b) déterminer le signe de h(x) sur IR.
2

2) soit la fonction f définie sur IR par : f(x) = Xz +;
X* +
étudier les variation de f
. g U,=0
3) Soit U la suite définie sur IN par
U,.=fU,)

4) a) montrer que Vne IN, 0<U,<Xo
b) montrer que U est croissante
c) en déduire quelle est convergente.





