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EXERCICE N°1
On pose pour a réel strictement positif la fonction f, définie sur [0,a] par:
a-x
P O = =
our tout x0[0,a], f,(x) a(a+x)

L g e 1 - N ..
1°) Montrer que f, réalise une bijectionde [0;a] sur [0;—].On note f, Tsa bijection réciproque.
a

. . -1 )
2°) Donner le tableau des variations de f, ~ en précisant les valeurs aux bornes.

3°) Montrer que fa_l =f. @

EXERCICE N°2 (K )
Soit f la fonction définie sur [0,+00[ par f(x)=~+4x?+x +2x+1
I1°)Etudier la continuité et la dérivabilité de f sur [0 +<>0[ O

2°)Montrer que f est une bijection de [0 +oo[ sur un intervalle J que l'on précisera. @

3°)Sur quel ensemble f~! est-elle continue ?

4°)Expliciter f ™ (x) pour x O \CQ

5°)Montrer que l'équation f(x)=x +2 admet une solution unique o %

EXERCICE N°2

On consideére la fonction f définie par : f(x) =(x + DNx +1 -1 O

1°)Etudier la dérivabilité de f a droite en -1 .

2°)Etudier les variations de f.

3°)Montrer que est une bijection de [— Z,+00[ sur un intervall ueé l'on déterminera.

4°)Expliciter la fonction réciproque g de f et détermimerda fongtion dérivé de g .

EXERCICE N°3 %
: O
E

Soit f:x f(x)=
1°)Déterminer le domaine de définition Df%

2°)Etudier la dérivabilité de f sur D
3°)Montrer que f est une bijection de ur un intervalle J que l'on précisera

4°) Expliciter f~1(x) pour x OJ
EXERCICE N°4

Soit f:x f(x)=1+

1°) Etudier la dérivabiliteNde | sur R.
2°) Montrer que f est une b

3°) Expliciter 7! ¢ Jo)

Soit £l ction définie sur }0 }par flx) =
2 st n(x)
1°)Etudier les variations de f .

2°)Montrer que f est une bijection de }0%} sur un intervalle I que l'on déterminera .

3°)On désigne par g la fonction réciproque de f. Calculer : g(1), g(x/E) et g(2).
-1

xA1+x2

4°)Montrer que g est dérivable sur I et que : Ox 01 : g'(x) =




5°)Soit h la fonction numérique définie sur }0,%} par : h(x) =f(x) + é

Montrer que l'équation h(x) = x admet une solution unique xo telle que : g <x, <% .

EXERCICE N°6

On considére la fonction f définie sur }—% %[ par f(x) = tan(x)

1°) Déterminer f(0) f(g ), f(% ) et f(% )

2°)Prouver que f est une bijection de }—E,g[ sur un intervalle J que l'on déterminera.

3°)Soit g la fonction réciproque de f .
(a) Préciser Dg et calculer g(0), g(1), g(\/g) et lim g(x)
g( x)

et calculer lim=""-%
-0

(b) Montrer que g'(x) = !
1+x*
w st x#0

1 si x=0
4°)Soit k la fonction définie sur R par : k(x) = g(x?) — g(n x) \CQ
(a) Calculer k'(x) en fonction de x . o@
(b) Calculer Lim2(*2=8(x) \

X -7 X -

(¢) Montrer que la fonction h définie par : h(x) = { est continue

5°)Déterminer le sens de variation des fonctions u et v définies p%\
3
x
u:Ri - R, x> x—gx) et v:Rr - R, x> x—? -8

3
6°)En déduire que pour tout x de Rrona: 0 < x—g(x) &%o

EXERCICE N°7 %

On considére la fonction f définie sur [ ,1] 0} fix) =1+

P

On note par C sa courbe représentative ar@@ repere orthonorme R.
Partir A

1°)Calculer lim f(x) ; lzm f(x) e% réter les résultats obtenus
x— 0"
2°)Etudier la dérivabzlzte de fen bscisse x=1 et interpréter le résultat obtenu.
3°) Etudier la dérivabilité de f. d absczsse x=-1 et interpréter le résultat obtenu.
4°)Montrer que : Ox O ] 1,1 _—
2 /1 £2

5°)Dresser le tableau\de iation de la fonctzon f.

6°)Montrer que frealz une bijection de ]0 l[sur un intervalle J que l'on précisera .

7°)Expliciter f -1(x our utxded.

8°) Représenter (dan's 1€ méme repéere R la courbe Cet C’de f-1.
Partie B %%
Soit g la i0

définie sur {0%{ pargx)=f (cos x)

1°) Montrer que pour tout x de : [Og[ , 8(x) =1+ tan(x)
2°)Etudier le sens de variation de la fonction g .

3°) Montrer que l'équation : g(x) = x admet une unique solution o dans {0,%{ et vérifier que : 0 <

5°) Montrer que g réalise une bijection de [0,%[ sur un intervalle K qu l'on précisera ( Q/




-1y 1
6°)Mont 1 est dérivable sur K et OxOK : g7 |(x) =————
)Montrer que g -1 est dérivable sur K et Ux (g )(x) 9%+ 2
EXERCICE N°8
x%+12x+1 si xD]—OO,O]
NI+x2-x si xD]0,+°°[

1°)Calculer : Iim f(x) et lim f(x)

X — +oo X — —00

Soitf:R - R, x r—>{

2°)Etudier la continuité de f sur Dy

3°)Etudier la dérivabilité de fen o .

4°)Calculer f(x) puis dresser la tableau de variation de f .

5°)Montrer que l’équation f(x) = 0 admet dans ]— 00,0] une solution unique a.

Vérifier que a }E’O{ @
6°)Soit g la restriction de f sur ]0,+00[. @
a) Montrer que g réalise une bijection de ]O,+00[ sur un intervalle J que l'on precisera .
b) Soit g -1 la fonction réciproque de g .

o
i) Etudier la continuité et la dérivabilité de g -1 sur J 9
i) Expliciter g -1(x) ; pour tout x de <J .

EXERCICE N°9
Ja+1-1 \

Soit fXI—)m O\@

1°)Déterminer le domaine de définition D, de f.
2°)Etudier la continuité et la dérivabilité de f sur Dy . o

3°)Montrer que f admet un prolongement par continuité en 0, e prolongement.

EXERCICE N°10

o
Soit f1 tion défini 0~ : ={/2 ﬂ %&
oit f la fonction définie sur { 3} par: f(x) co x
1°)Etudier le dérivabilité de f sur {0,%] @

2°)Montrer que f est une bijection de de 0,%67‘ [0,1].

3°)Soit f! la réciproque de f, calc%_l) \3/\/5 -1 )

Q"
QO




