
 

1°. Étude d'une fonction f. 

On considère la fonction f définie sur l'intervalle ]0 ,+∞[ par : 𝑓 ( 𝑥) =  
𝑙𝑛 𝑥

𝑥
 

On note Cf la courbe représentative de la fonction f dans le repère. 

La courbe de la fonction f est représentée en annexe. 

1.a) Déterminer les limites de f en 0, puis en +∞ . 

Interpréter graphiquement les résultats obtenus. 

1.b) Calculer la dérivée f ' de la fonction f sur ]0 ,+∞[ . 

1.c) Dresser le tableau de variations de la fonction f. 

1.d) Construire la courbe de la fonction f  dans le repère orthonormé (𝑂, 𝑖, 𝑗) 

2°. Étude d'une fonction g. 

On considère la fonction g définie sur l'intervalle ]0 ,+∞[ par : 𝑔 (𝑥) =  
(𝑙𝑛 𝑥)2

𝑥
 

On note Cg la courbe représentative de la fonction g dans le repère. 

2.a) Justifier l'égalité suivante : pour tout x∈]0 ,+∞[ : 
(𝑙𝑛 𝑥)2

𝑥
= 4

(𝑙𝑛√𝑥)²

(√𝑥)²
 

2.b) Déterminer les limites de g en 0, puis en +∞ . 

Interpréter graphiquement les résultats obtenus. 

2.c) Calculer la dérivée g ' de la fonction f sur ]0 ,+∞[ . 

2.d) Dresser le tableau de variations de la fonction g. 

3°) Étude de la position relative des deux courbes 

3.a) Démontrer que les courbes Cf et Cg possèdent deux points communs dont 

on précisera les coordonnées. 

3.b) Étudier la position relative des courbes Cf et Cg . 

3.c) Construire la courbe de la fonction g dans le même repère  
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La courbe (Cf) ci-après représente dans un repère 

orthonormé (O, i⃗, j⃗) une fonction f définie et dérivable sur 

l’intervalle [– 4 ; 3]. Les points A d’abscisse – 3 et B(0 ; 

2) sont sur la courbe (Cf). 

Sont aussi représentées sur ce graphique les tangentes à 

la courbe (Cf) respectivement aux points A et B, la 

tangente au point A étant horizontale. On note f ′ la 

fonction dérivée de f. 

Les parties A et B sont indépendantes. 

 Partie A 

1 Par lecture graphique, déterminer : 

a. f ′ (– 3) ; 

b. f (0) et f ′(0). 

2 La fonction f est définie sur [- 4 ; 3] par f (x) = a + (x + b)e– x où a et b sont deux réels que l’on va 

déterminer dans cette partie. 

a. Calculer f ′(x) pour tout réel x de [– 4 ; 3].  

b. À l’aide des questions 1.b. et 2.a., montrer que les nombres a et b vérifient le système suivant : 

{
𝑎 + 𝑏 = 2

1 − 𝑏 = −3
 

c. Déterminer alors les valeurs des nombres a et b.  

Partie B 

On admet que la fonction f est définie sur[– 4 ; 3] par : f (x) = – 2 + (x + 4)e– x. 

1 Justifier que, pour tout réel x de [– 4 ; 3], f ′(x) = (– x – 3)e– x et en déduire le tableau de variation de f 

sur [– 4 ; 3].  

2 Montrer que l’équation f (x) = 0 admet une unique solution α sur [– 3 ; 3],  
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