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Exercice n® I3 (03 points)

Pour chacune des questions suivantes, une seule des trois réponses proposées est exacte.

Indiquer le numéro de la question et la lettre correspondant a la réponse choisie. 4=<0.75
, — , - X+2
1) Le domaine de définition de la fonction g définie par g(x) =In 2— est :
—-X
F2:2] b)  J2+od ¢) R/{2}
. In(x)
2) X|Ln;100 %2923 + 2023 est égale:
a) 0 b) +o0 c) 2023
X
3) Une primitive de la fonction ¢ définie sur R par g(X) = — est:
X“+2
1
a) G(x):EIn(x2+2) b) G(X) = (x +2f +1 &) G(x)=In(x* +2)
4) Lesdeuxdroites A:qy=1+4a et A{y=-20 sont
z2=1-2c z=4+p
a) Sécantes b) non coplanaires c) Strictement paralleles
Exercice n ° 2 (03 points)

Soit la fonction f définie sur D, =] —o0,~1]U[L+od par: f(Xx)=x++/x> -1

On désigne par é/f sa courbe représentative dans le plan muni d’un repére [O T ]j

1) a) Montrer que f (X).f(—X)=—1 etdéduire que f(X)=0 pourtout X € D, 0.5
b) Calculer lim f(X) et deduire I|m f(x) 0.5
X0
2) Etudier la dérivabilité de f & droite en 1 0.5
)
3) a) Montrer que pour tout X €] —o0,—1[UJL+oq ona f'(X) = 0.5
Vx? -1
b) Dresser le tableau de variation de f 0.5
4) Montrer que la droite A 1Y =2X est une asymptote & g, au V (+0) 0.5
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Exercice n ° §3: (07 points)

L’espace est munie d’un repére direct (O

— —
a

Et soit le plan (P'): X+2y+z2+2=0

1)

— — - - —
a) Montrerquee ABA AC =—-3i+3 j+3k
b) Veérifier que les points A, B et C déterminent un plan (P)
d"équation (P): Xx—y—z+1=0

Calculer I’aire du triangle ABC

Soit le point E(l,O,—3)

a) Vérifier que les points A, B, C et E sont non coplanaires

b) Calculer le volume du tétraédre ABCE et déduire la distance du point E au plan (P)

c¢) Monter que les deux plans (P) et (P') sont sécantes en une droite A dont on déterminera
une représentation paramétrique

On considére S = {M (X, ¥,2) I X* +y? +2° +2Xx -4y +82 +17 = O}

a) Montrer que S est une sphére de centre | (—1,2,—4) et de rayon R a déterminer

b) Etudier la positon de S et P et préciser S ™ P

a) Soit le point D(—l,O,—4). Vérifier que D appartient a S

b) Ecrie une équation cartésienne du plan (Q) tangenta S en D

a) Ecrire une équation paramétrique de la droite A' passant par F(1,2,—4) et de vecteur
- > 2
directeur u=21i+2j

b) Montrer que la droite A' et S sont sécantes en deux points et déterminer leurs coordonnées

Exercice n ° 4; (07 points)

1) Soit la fonction g définie sur ]O,—l—oo[ par g(X)=2x—2-2Inx

a)
b)
c)

2) Soit f la fonction définie sur [0,400] par

2X—2
Montrer que pour tout X € ]0,+oo[, g'(x) =

Dresser le tableau de variation de (

Déduire que pour tout X € ]0,—!—00[, g(x)=>0
f (X) = x* —2xIn(x)..si.x >0
£(0)=0
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,_j);kj On considére les points A(]_,l,l); B(O,Z,_l) , C(_]_,O’O)
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On note (&) sa courbe représentative dans le repére (OTTJ

a) Justifier que f est continue a droite en

b) Etudier la dérivabilitt de f & droite en () et interpréter graphiquement ce résultat

. . f(x
c) Montrerque lim f (X) = +oo etque lim Q = 400

X—>+00 X—>+00 X

Interpréter graphiquement ce résultat

a) Montrer que pour tout X € ]O,—i—oo[ ona f'(x)=g(x)
b) Dresser le tableau de variation de f
¢) Montrer que le point A(L1) est un point d’inflexion pour la courbe (&)

et écrire une équation cartésienne de la tangente T a (f) au point A

a) Montrer que f est une bijection de ]O,+oo[ sur J a préciser
b) Etudier la dérivabilité de f & droite en 0 puis la dérivabilité en

et interpréter graphiquement ces résultat

5) Tracer (&) lacoure de f et (£') la courbe de
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