LYCEE SBEITLA

@XERCICE N°1(

Pour chacune des questions suivantes, on propose trois réponses dont une seule est
exacte. Recopier cette réponse.

Dans la figure suivante OABCDEFG est un cube d’arréte 1. On muni l'espace au repére
orthonormé (O OA,OC, O—D)

1°) Le vecteur AE AAB est égal & : r i
a. AF b. 0 c. AO }
|
2°) Une équation du plan (ABD) est : 3 ! L
|
a. x+z+1=0 b. x+z-1=0 c. x—z+1=0 ig_______ g

3°) Lensemble des points M de l'espace tel que: (A—B/\A—C)W —0 est|:

a. La droite paralléle au plan (ABC) et passant par D /

A

b. Le plan perpendiculaire au plan (ABC) et passant par D.
c. Le plan paralléle au plan (ABC)et passant par D.

4°) L'ensemble des points M de l'espace tel que: (A—B /\A—C) ABM =0 est :
a. Une droite perpendiculaire au plan (ABC)
b. Une droite paralléle au plan (ABC)
c. Un plan paralléle au plan (ABC)

LRI

EXERCICE N°2(

2
X

Soit f la fonction définie sur [0,1] par : f(x)= PR
—x

2x —x°

=

1°) a. Montrer que f est dérivable sur (0,1 et que : f’ (x) =

b. Dresser le tableau de variation de f

x(2x2—1)

W(mm)

c. Montrer que pour tout x €[0,1 ona : f(x)-x =



d. Déduire la position relative de la courbe représentative { de f et la droite A:y = x

e. Tracer la courbe représentative ¢ de f dans un repére orthonormé (O, L j)

2°) a. Montrer que f est une bijection de [0,1[ sur R, on note f~1 sa fonction réciproque.

b. Tracer dans le méme repére la courbe représentative ' def~?
c. Etudier graphiquement la dérivabilité de f~! & droite en 0
3°) Soit F la fonction définie sur [O,H]par F(x) = focosx 1t dt

a. Montrer que F est dérivable sur [0,17] et calculer F’(x))

. 1 . 1
b. Déduire que pour tout x €[0,] on a: F(x) = Z.sm2x —Ex +%

J2
c. Donner alors la valeur de l'intégrale : L)? VI-x?.dx

V2 ;2
4°) a. A l'aide d’'une intégration par partie, montrer que: J'02 f(x)dx -3 + J'02 VI1-x% dx

b. Calculer l'aire A de la partie du plan limitée par les courbes (, (' et les droites

J2

d’équations: x=0 et x = >

Onpose: I, = Zx”\/Z—x.alx pourneN* et I,= 1\/1—x.dx
n=Jo 0~ o
1°) Calculer 1,

2°) a. Montrer que la suite (In) est décroissante et qu'elle converge

b. Montrer que pour toutneN ona : 0<1, < 7 puis déduire lim I,

n+ n—>+00

2n
3°) a. Montrer que pour tout n>1 ona : I

n :—In—l
2n+3

b. Déduire la valeur de l'intégrale : J = Lj (x2 — 2x)\/1 —x.dx



L’espace est muni d’un repere orthonormé (O 07, 7@)

On considére les points : A(1,1,-2) , B(3,2,-2), C(0,2,1) et D(2,2,1)

=L+1
Et la droite A : s y=-20+1 ,BelR

z=p
1°) a. Montrer qu’une équation cartésienne du plan P passant par le point D
et perpendiculaire a A est: x—2y+z+1=0
b. Soit Q le plan dont une équation cartésienneest: x —2y+z+5 =0
Montrer que P et @ sont strictement paralléles.
2°) Soit S l'ensemble des points M(x,y,z) de l'espace tel que :
x4+ yP 27 x4 2y-22-83=0
a. Montrer que S est une sphére dont on précisera le centre I et le rayon R.

b. Vérifier que I appartient a la droite A

c. Déterminer les coordonnés du point H intersection de plan P et la droite A.

d. Montrer que PN S est un cercle { dont on précisera le centre et le rayon.

e. Déterminer @ nS
3°) a. Déterminer les composantes du vecteur AB A AC
b. Montrer que pour tout point M(x,y,z) on a: (A—B A A—C)AM =3(x—2y+z+ 3)

c. Déterminer l'ensemble des points M de la sphere S pour les quels le volume du

tétraedre ABCM est égale a 1.
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