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Exercice n"l(4points)

Soit ¢ un réel de {o %{ et (E,) l'équation z°-(1-2sin@)z* +(1-2sind)z -1=0

) a) Verifier que z, =1 est une solution de (E,) .Résoudre dans [ I'équation (E,)

b) Donner les solutions sous forme exponentielle.

2) Dans le plan rapporté & un repére orthonormeé é (O u ,v)
On considere les points A,M, et M, d'affixes respectives z, , z, et z, avec z, =—siné +icosé
a) Montrer que AM, M, est un triangle isocéle.
b) Déterminer @ pour que AM, M, sait triangle équilatéral

3) Utiliser ce qui précéde pour résoudre dans O ['équation ZG—(l—\/§>Z4+(1—\/§)ZZ—l:0

Exercice n"2(3points)

Soit ABC un triangle rectangle en B tel que (ﬁ E)E%[Zﬂ'] et | =A=C .labissectrice

intérieure de (ﬁi TC) coupe (BC) en J

On désigne par U= la translation de vecteur AC . R larotation decentre A et d'angle dont une mesure

est (_ZT”J et A laparallgle & (13) passant par A

1) Montrer que (13) estla médiatrice de [AC]

- D) Verifier que t_ =S, S,

(19)

- 3) a) Définir ladroite A” vérifiant R=S, oS,

b) Déduire la nature et les éléments caractéristiques de lisométrie t- R
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4) Soit f :goS(”) IIII:Ig:r(J ﬁ]

"3
a) Montrer que f fixe le point C
b) Déterminer la nature et les éléments caractéristiques de f
a) soit h =S, 085, ob S, lasymétrie centrale decentre A

- Montrer que h est une symétrie glissante dont on déterminera l'axe et le vecteur

b) Déterminer toutes les isométries qui laissent globalement invariant le segment [AC]
- Exercice n° 3(Spoints)

- Pour tout entier naturel n , on considere le polyndme P, définie sur 0 par:

P(X) = X" + X" 4+ X", +x7+x-1

[) Montrer que vV n>2 ; P, admet une racine et une seule dans [intervalle J0 ,1[ . Onnote «, l'unique
racine de P, dans J0 ,1[, onaalors P,(e,) =0
- L'unicité de o, permet de définir une suite (a,)

- 7) a) Montrerque v xe" ;ona P, (x)=P(x)

b) En déduire que P, (e,)>~0 et que laracine «,., de P,,, estnécessairement dans [intervalle
10 ,a,]

c) En déduire que lasuite (o) , est strictement décroissante

1_Xn+l
1-x

-2

- 3) a) Montrer quev xel /{lletvn>2;0na P(x)=

b) En déduireque Vn>2 ; 2a, —(o,)" -1 =0

c) Montrerque vn>2 ona 0<(a,) <(a,)

d) En déduire que lim (,)" =0

X—>+00

e) Déduire que (e,) est convergente vers %

Exercice n” 4(Bpoints)

Soit f la fonction définie sur [1,+oo[ par: f(x)=x-+x*-1
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[) a) Etudier la continuité et la dérivabilité de f adroite en 1 etinterpréter le résultat graphiquement
b) Dresser le tableau de variation de f

2) a) Montrerque f réalise une bijection de 1 sur J =1]0,1] .On note g la bijection réciproque de f
b) Expliciter g(x) pour tout x<]0,1

c) Tracer lescourbes ¢ et ¢ respectivement de f etgdans un repere orthonormeé (O T])

f ~ 1 : 1
- 3) Soit la fonction h définie sur [O , ﬂ par h() = f(sinyzxj ! Xe}o ’E}
: h(0) =0

a) Montrer que h est continue sur {0,

N |~

b) Veérifier que Vv x e {O ﬂ ; h(X) =tan(%x]

c) Montrer que h réalise une bijection de [0 , ﬂ sur un intervalle k que l'on précisera

d) Montrer que h™ est dérivable sur k et expliciter (h™*) (x)
. . . 1 &1 13
4) Soit (a,) et (b,) lessuites définies par: a, =—=>'—= et b =—=>"f (k) avec n>2
(20) et (b) s e =T U b R a )

a) Verifier que v k>2 ona f(vk)=+k —+k-1 endéduire que (b, )est convergente et donner sa limite

b)Montrerque v k>2  ona —+t_ < f(Jk) <— = En déduire que
2Jk (Vi 2Jk —1
1 1
Y n=2 ona 2b +— <a, <2b +—/—
n n n n \/ﬁ

c) Montrer alors que (a,) est convergente et donner sa limite

U BON TRAVAIL
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