Prof : Fehri Bechir  Series de revision N°8 2019-2020

Exercice N°1 !

Le plan complexe muni d’un repere orthonormé direct (O, u ,;f)
1/2) Mettre sous forme algébrique (3— 1)2
b) Résoudre dans [1 , I'équation (E) : 2> +(1+1i)z—2(1—-i)=0

2/ Soit 0 un réel de [0,7]. On consideére I'équation : (By): 2" +(1+e”)z—2(1-€¢*) =0
a) Vérifier que (—2) est une racine de (Ej).
b) Déterminer l'autre solution de (Ej).

3/ Soit A et M les points d’affixes respectives —2 et 1-eY;0¢ [O,Tt]

a) Calculer AM en fonction de 0
b) Déterminer la valeur de 0 de [O,Tc] pour laquelle AM est maximale

Exercice 2 !

Soit f la fonction définie sur [0, +oo [par

£(x) = \/1+)>(<2 -1
f(0)=0

six>0

1)a)Verifier que pour toutx,> 0 oma~ ,En déduire que f est continue a droite en 0

b) Montrer que f est dérivables a droite en 0.
c)Déterminer uneWéquation-cartésienne de la demi tangente a la courbe def au point
d’abscisse 0
x> +1-1
X2/ +1
b)Déterminer, lim f (x) puis dresser le tableau de variation de f sur [0,+o0][

X—>+00

2)ayMontrer que fest dérivable sur]0,+oo[ et que f '(X) =

Exercice 3 !
Soit f(x)=+/1 + cos(mx) , x€ [0,1]
1) Justifier que festdérivable sur [0,1[ et que f'(x) = _”25;2(7)7 X)
X

2)a) Montrer que pour tout x€ [0,%] ,on a | f '(X)| S%
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b) En déduire que pour tout x€ [0,%] ona,|f(x) —]4 S%(%— X)

Exercice N°4 !

- >
Le plan est rapporté a un repere orthonormé (o, U, V)

1/ On considere l'équation (E ) : 2z°-(2+i)z+2i=0.

a) Sans calculer les solutions 2’ et z” de ’équation (E) .

T
e vérifier que:arg (7) +arg (2”) = E +2kzr kel.

e Ondonne A et B les points d’affixe #” et z” ; Déterminer I'affixe du point I milieu dd segment [AB
b) Résoudre dans [ 1'équation (E).

2/smteem,§].
On considére Péquation (B ) : z°-(sin® + 2 + 1)z +2sin® +2i = O}
a) Montrer que I’équation Eg admet une solution réelle Z, que 'on calculera.

b) Déterminer I'autre solution z,
3)Soit A et M les points d’affixes respectifs/2 et sin(®)+1

a) Déterminer 'ensemble des points M lorsque® décrit 'intervalle [O,g]

¢) Pour quelle valeur de 0 la distance entre A et M est maximal.

Exercice N°5 J

Jx241 -1 six>0

Soit fla fonetion définic sur [ par: f(x)=

XSG <o
1+x
1/ Montrer que f est continue en 0
2/a) Etudier la dérivabilité de f a droite en 0
sin(x)
fx)—f(0) 17
b) Vérifier que pour tout x <0 on a: = " % — puis étudier la dérivabilité de f
X +X
a gauche en 0
x—1 x+1
3/a) Montrer que pour tout x <0 : > <f(x) < >
1+x 1+x
2
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b) Montrer que (; admet une asymptote horizontale au voisinage de (—o0)

¢) Montrer que A:y=x-1 estune asymptote oblique a & au voisinage de (+o0)
4/ Soit g la restriction de f sur [O ,+ 0 [
a) Dresser le tableau de variation de g

b) Montrer que pour tout x € [0,+oo [ ona:0<g'(x)<1

¢) En déduire que pour tout nel] on a: 0<+/n+1 —1S\/H

Exercice n°6 !

3x
Soit la fonction f définie sur R par f(x) = ———+ 2.
4 N
On désigne par( sa courbe représentative dans le plan munie d’un repere orthonormé
0,7,)
1)Justifi f est dérivabl R, et que £(x) |
ustifier que f est dérivable sur R, et que f(x)\=
1 1 V1 +x2(1 + x2)?

2) a) Montrer que lim f(x) = —
X—>—00
b) Calculer lim f(x)
X—+00
3)a)Donner une équation cartésienne de la tangente (T) a C au point I(0;2)

b) Etudier la position de C par rapporta (T).
c) Tracer Cet (T)

4)a)Montrer que pour toutx € [\/— +00[ ona:0 < f'(x) < \/1_
b) Soit la fonction g définie sur [V2; +oo[ par g(x) = f(x) — x
*) Montrer que g est strictement décroissante sur [v2; +oo|
**) Déduire alors que I'équation g(x) = 0 admet dans [V2; +oo[ une unique solution a
0=2
Upt1 = f(u),m EN

a)Montrer que pour toutn € Nona,u, = 2

5)Soit la suite u définie sur N par: {

b) Montrer en utilisant les inégalités des accroissements finie que pour toutn € N
1 n
[Uppq — o] < \/_ |u, — of puis déduire que |u, — o] < <\/§> 2 —«f.

c)Déduire que u est convergente et déterminer sa limite.
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Exercice 7 !

On considere les deux suites (Uy) et (V) définies pour tout entier naturel n par:

U, =0etU :2Un—+Vn’V=7etv _Ua 3,
0 n+l 3 0 n+l 4

1) On consideére la suite (W) définie pour tout entier naturel n par W, =V, — U,,.
: e : 5
Montrer que la suite (W) est géométrique de raison o

2)Montrer que pour tout n € IN:V, > U,.

3) Montrer que (U,) est croissante et que (V,) est décroissante.

5) Montrer que ces deux suites sont adjacentes. Que peut-on en déduire ?

6) On considére a présent la suite (T,) définie pour tout entier naturel n parT, =3 U} +4 V.
a) Démontrer que la suite (T,) est constante et donner sa valeur.

b) En déduire la limite des suites (U,) et (Vy).

Exercice 8 !

X+1

X2 +2x+2

Soit la fonction f définie sur IR par f(x)=

1) a) Montrer que f est dérivable'sur IRet.que f’(x)=

1
(X2 + 2X + 2V X? + 2% + 2

b) Etudier les variations def.

c) Montrer que f réalise une bijection de IR sur un intervalle J que I’on déterminera.
2) On note f * la'fonction réciproque de f.

a) Montrer queif.-Lest dérivable sur ]-1, 1[.

b) Diesser le tableau de variation de f ™.
=)

5

d) Montrer que I’équation : f * (x) =0 admet une unique solution x odans]-1, 1] et

c) Calculer f (1) puis calculer (f ™)’ (

déterminer sa valeur.

e) Donner une équation de la tangente & la courbe de f* au point A d'abscisse Xo
3) Soit la fonction h définie sur]-1, 1] par h(x) = f( Sin(% X))

Montrer que h réalise une bijection de] -1,1[ dans IR.
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Exercice N9 !

VT -1 |
flx) = — si x<0
Soit f la fonction définie sur R* par 3 . (m
x> sin (—) _
k f(x) = W six >0

1)a)Montrer que pour tout x > 0 ona : |f(x)]| < x3
b) En déduire la limite de f a droite en 0
c)Montrer que f est prolongeable par continuité en 0 et définir son prolongement
2) a) Calculer la limite de f en —co

b) Montrer que lir_{l f(x)=m
X —>+1+00

3)Soit g la fonction définie sur |—o0; 1[ par g(x) = f T

a)Montrer que g est continue sur |—oo; 1]

b) Calculer la limite de g a gauche en 1 et la limite de,g en (— o)

Exercice N°10 !

Soit f ]a fonction définie sur ]—1 o1 [ par:fi(x) =—1+
1-x

etC, sa courbe représentative dans an repere orthonormé (O, 1, )

1

(Y1-x> )

1/a) Justifier queft est dérivable sur ]—1 ,1 [ et que:f'(x)=
b) Diressér le tableau de variation de £

2/a) Montrer que I(0 , - 1) est un point d’inflexion de

b ) Donner une équation cartésienne de la tangente a C; au point I

3/ Tracer C; en précisant les asymptotes

4/ a) Montrer que f réalise une bijection de [0,1] sur un intervalle ] a préciser
b) Calculer (f71)'(~1)

) Expliciter f _1(x) pour tout x € |
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