
 

Soit la fonction 𝒇𝒇 définie par : 𝒇𝒇(𝒙𝒙) = �𝟏𝟏 + 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 �𝝅𝝅
𝒙𝒙
�  𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒙𝒙 > 0

𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎
� 

EXERCICE N°1 ( 5 points ) 

1/Déterminer le domaine de définition de 𝒇𝒇. 

2/ a/ Montrer que pour tout 𝒙𝒙 ∈ ]𝟎𝟎; +∞[ 𝒐𝒐𝒔𝒔 𝒂𝒂 ∶ 𝟏𝟏 − 𝒙𝒙𝟐𝟐 < 𝑓𝑓(𝒙𝒙) < 1 + 𝒙𝒙𝟐𝟐. 

     b/ En déduire la limite de 𝒇𝒇 à 𝒅𝒅𝒅𝒅𝒐𝒐𝒔𝒔𝒅𝒅𝒅𝒅 𝒅𝒅𝒔𝒔 𝟎𝟎 . 

     c/ Etudier la continuité de 𝒇𝒇  en 0 . 

3/ Montrer que l’équation 𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟎𝟎 𝒂𝒂𝒅𝒅𝒂𝒂𝒅𝒅𝒅𝒅 𝒖𝒖𝒔𝒔𝒅𝒅 𝒔𝒔𝒐𝒐𝒔𝒔𝒖𝒖𝒅𝒅𝒔𝒔𝒐𝒐𝒔𝒔 𝜶𝜶 ∈ ]−𝟏𝟏;𝟎𝟎[. 

𝑺𝑺𝒐𝒐𝒔𝒔𝒅𝒅 𝒔𝒔𝒂𝒂 𝒂𝒂𝒂𝒂𝒅𝒅𝒅𝒅𝒔𝒔𝒎𝒎𝒅𝒅 𝑨𝑨 = �
𝟐𝟐 𝟐𝟐 𝟏𝟏
−𝟏𝟏 −𝟏𝟏 −𝟏𝟏
𝟏𝟏 𝟐𝟐 𝟐𝟐

�. 

EXERCICE N°2 ( 5 points ) 

1/ a/   Montrer que la matrice a est inversible . 

     b/ Calculer la matrice 𝑴𝑴 = 𝟐𝟐𝑰𝑰𝟑𝟑 − 𝑨𝑨  𝒐𝒐ù 𝑰𝑰𝟑𝟑 = �
𝟏𝟏 𝟎𝟎 𝟎𝟎
𝟎𝟎 𝟏𝟏 𝟎𝟎
𝟎𝟎 𝟎𝟎 𝟏𝟏

�. 

      c/ Calculer 𝑨𝑨 × 𝑴𝑴 𝒑𝒑𝒖𝒖𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒅𝒅𝒔𝒔 𝒅𝒅é𝒅𝒅𝒖𝒖𝒔𝒔𝒅𝒅𝒅𝒅 𝒔𝒔𝒂𝒂 𝒂𝒂𝒂𝒂𝒅𝒅𝒅𝒅𝒔𝒔𝒎𝒎𝒅𝒅 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒊𝒊𝒅𝒅𝒅𝒅𝒔𝒔𝒅𝒅 𝑨𝑨−𝟏𝟏 𝒅𝒅𝒅𝒅 𝑨𝑨. 

2/ Soit le système ( S ) : �
𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒛𝒛 = 𝟖𝟖
−𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 − 𝒛𝒛 =  −𝟔𝟔
𝒙𝒙 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒛𝒛 = 𝟏𝟏𝟏𝟏

� . 

   a/ Donner l’écriture matricielle  de ( S ) . 

    b/ Résoudre le syteme ( S ) dans ℝ𝟑𝟑. 

On donne dans la figure ci-dessous la courbe d’une fonction 𝒇𝒇. 

EXERCICE N°3 ( 5 points ) 

Déterminer graphiquement :  

LYCE PRIVE MIRELLE 
2017-2018 

DEVOIR DE SYNTHESE 
N°1 

CLASSE : 4ECO 

PROF : 
ROMMANI.FAHMI 

DE MATHEMATIQUES DUREE : 2 H 



 

 

EXERCICE N°4 ( 5 points ) 

 


