ETUDE DE FONCTION

Ce qu’il faut absolument savoir en ce qui concerne I’ étude de fonction

DOMAINE DE DEFINITION

1 e . _
Régle 1 - fixe —— est définie ssi....ccovveenrennennnn. SIg e yDf =i
. fix = Vx? — 1 est définie ssi ......couevueec
«on ne peut pas diviser par Orx’2—1=0 & x=- oux =
zero »
c-a-d, X
1 défini i A 0 x2—1
) est définie ssi A(x) #
AINSi Df =]
1 T .
Régle 2 : fixw— /% est définie ssi......covveveruenns
. . 1
Etudions le signe de2 ,orx+1=0Sm=---
X
X
x+1
x+1
X

Ainsi De =L
fix > Vx? + x + 1Test définie ssi..ccoovrrrererrenennee.

Etudions le signe de X%+ x+1,

orx’?+x+1=0,0onal= ...... avec0?+0+1=1>0
doncVx € IR, x* + x +1...0, Ainsi Dy =...........
1 e .
fixe WE est définie ssi ....cccvurrunnee. 1= donc Dy =..ceeennnee.
fix e 2 est définie ssi Si si
: a1 est definie ssi.. - S - S
Donc Dy =..ovvvevvvvvinnne.
fixe s ()1 est définie sSi ....ceueuene.. Sig v SigXx # it
AINsi D =i
ASYMPTOTES
1) D: x = a est une asymptote verticale 5
X ) , . . . 2
aly < lim f(x) = oo Déterminer tous les asymptotes a la courbe (C) de la fonction f(x) = ﬁ
Si fn’est pas définie en a, on peut f est définie ssi ....ccooerrrnrenee. SIZ e
penser a une asymptote verticale.
lim+f(x) ettt et b et a ettt ea s ts e et eaearate s
2) D':y = b est une asymptote -1
horizontale & C; & lim f(x) =b HIN (X)) = ittt e et
x>+t X1~
3)D':y = ax + b est une asymptote Graphiquement, (C) admet une asymptote .................. d’équation ..........
oblique 4 C; & lirp [fx)—y]=0
Si llmf(x) = oo, - x}_l)l}:l()gf(x) Tt iieietettetietitiiii st s s asratetatatataasaatastatatestattaninnnasnnrnnnn
Les valeurs de a et b sont calculés avec x}_l)l’_rloof(x) Tt iieietettetietitiiii st s s asratetatatataasaatastatatestattaninnnasnnrnnnn
les formules suivantes : )
O . I 00 o ettt st sre e st ene
a= lim —= eth = lim [f (x) — ax] xtoo X
HM [F(X) = 2X] = oottt
X400



Graphiquement, la courbe (C) admet une asymptote.................. d’équation
.................. au voisinage de .............ccc......

EXEMPLE COMPLET

3
Etudions la fonction f(x) = (}:—1)2 dont ci-dessous sa représentation graphique

dans un repére orthonormé.
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Domaine de définition :

TABLEAU DE VARIATION

- Dérivée : Vx € Dy, f’(x) ettt et bbb et bbbt eaeera bt ebetebeae srabene s

F(X) =0 © st
Le signe de f' (x) estcelledu................... de signes de ........... <] A
Xx—3=0 & v etx—1=0 & ...
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Point d’inflexion : POINT D’INFLEXION
Le point A(a; b) est dit point f'(O) = 0, et le signe de f'(x) ne change pas autour de 0. Donc le point
d’inflexion pour la courbe (C) d’une
fonction si : I(O;f(O)) = (0; 0) est un point d’inflexion pour (C).
e f'(a) = 0 et £ change de signe. La tangente T en [ est d’équation ; y = f’(O)(x -0)+f(0)=0
x p On peut aussi montrer que 1(0; 0) est un point d‘inflexion pour (C) en
f @ I t calculant la dérivée seconde f"' de f. En effet ;
ou Vx € D, F € IO V0 BN s
e f'(a) = 0 et f' ne change pas de 6x
signe. - (x-1)3
x a ff)=0& ... et(x-1)° =0 ...
! + + "
J () - - Rq: le signe de f (x) est celledu produit de signes de 2x et (x — 1)3
X
2x
(x—1)°
£

TABLEAU DE VARIATION

Dans chaque cas, calculer la dérivée f' de la fonction f, déterminer son signe sur
Iintervalle I et tracer le tableau de variation de f.
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Etudions le signe de 2 — V4 — x2.
X EJ0;2[, 0 < X K 280G cvuveeeieeerire ettt
S0 ettt
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ntes selon I'exemple précédent.

—8(3x2-12x+13)
(x2—4x+3)3

aide: f" (x) =

6(4—x)
(x=2)*

aide : " (x) =

5. f(x) =vV1—x2.
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