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txercice 1 : (6 pty)

La courbe ci-contre est celle d’'une
fonction f définie est continue sur R*
y=x—4, x=0 sontdes
asymptotes a Cr

La droite y = —2x est une direction

asymptotique a Cr en —co

1) Déterminer par une lecture

graphique les limites suivantes
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2) a) Soit h la restriction de f a I'intervalle [—1,0[ .
Montrer qu’il existe un unique réel g € |—1,0[, tel que h(B) = —1
b) En déduire alors I'’ensemble de définitionde hoh .
3) Pourtout n € N* on définit la fonction g, sur I'intervalle ]10,1] par g,(x) = f(x) — nx
a) Montrer que pour tout n € N* il existe un unique réel a, € ]0,1[ tel que g,(a,) = 0.
b) Montrer que g,+1(ay,) < 0 et en déduire que la suite (a,,) est décroissante.

¢) Montrer alors que (a,,) est convergente puis calculer sa limite.

txercice 2 : (6 pts)

On considere la suite U définie par Uy = 1 etpourtoutn € N U, ., =

1) a) Montrerque 0 < U, < 1 pourtoutn € N
b) Montrer que la suite U est décroissante.

c) En déduire que U est convergente et déterminer sa limite

2) a) Montrer que pour toutn € N U, < %Un

b) Montrer alors que pourtoutn € N U, < zin et retrouver la limite de la suite U
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3) Soit la suite V définie parVy, = 1 et pourtoutn € N* 1, = /Z’,};é Up

a) Montrer que la suite Vest croissante

b) Montrer que pourtoutn € N V,,,; =V, < %Un

4) a) Montrer que pourtoutn € N I, < 2 -t
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b) En déduire que la suite IV est convergente et donner un encadrement de sa limite

txercice 3 ! (8 pty)

Le plan complexe est muni d’un repére orthonormé (0 U, 7) ,on donne les points A(1) ,B(1+1i)
1+i

C(i) et I(T)
1) Faire une figure puis donner I’écriture exponentielle de Z53 et Zz
2) a) Déterminer I'ensemble des points M(Z) tels que arg (Zy, — Z;) = % [r].

b) Déterminer I'ensemble des points M (Z) tels que arg (Z, — Z;) = —% [].

3) On considére dans C I'équation E,, : Z2 —(1+i)Z+mi= 00U m € R\ {%}

et on désigne par Z; , Z, les solutions de E,, et par M; , M, leurs images respectifs
a) Montrer que Z; # Z,
b) Montrer que I est le milieu de [M; M,].

4) a)Montrer que (Z; — Z;)? = (% - m) i
b) En déduire que sim < %alors M; € (OB) etquesim > % M; € (AC)
5) Dans cette question on se place dans le cas oum > %

a) Montrer alors que la droite (OB) est la médiatrice de [M{ M, ]
b) En déduire que |Z| = |Z,| = Vm .
¢) Donner alors une construction des points M; et M,

6) Montrer que lorsque m < % M, et M, sont les points d’intersection de la droite (AC)

et du cercle I" de centre 4 et de rayonv1 — m

. 1 . 1
7) Calculer Z; et Z, dansle casoum > > puis danslecasoum < >

Bow trovail.




